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V.
Borlaufige Kenntnifie
filc die, fo die Duabdratup
und NRectification des Civeuls
fuchen,

§ x

003 Fann mit einigem Grunbde joeifeln, ob |
.\s gegenmdrtige Abhandlung von denjen
gen toerde gelefen, oder aud) verfranden
Den, Die den meiften Antheil Davan nehinen
follten, . id) meyne von denen, Ddie Jeit und
Miihe aufivenden, die Ouadratur des irculs
au fuchen. €8 toird ficher genug immer folde
geben, und folte man die, fo in den folgenden
eiten fich damit befchftigen, nach denen bes

aeteilen, die fidy bigher Damit befchaftige has |
ben, o werden ¢ grdftenthels foldhe fenn, die
von der Geometrie wenig verfiehen, und ifre
RKafte ju fhisen nidht im Stande find.
a8 aber den mefften an Exfenntnif und
Berftand abgehe, und wo fie mit richrigen
nd jufanmienhangenden Schltiffen niche auss
veichen, das etfest die Ruhm - und Geldbes
gierde durdy Sophismata, die dfters audy wes
Det febe fein; nod) e verfhecke find. €8 hat
Sudh il gegeven, o folche Soute fefte g
glaubt
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glaubt haben , man verfage ihren vermepne
Ten Beweifen den Beyfall blof aus Neid und
Mifgunft. €8 geht aud) unter ifnen eine
@age herun,, - als wenn in England nud Hole
Tand eben o groffe Preifie und Belohnungen
éren auf die Quadratur des Circuls gefest
orden, als auf die Exfindung dev geographie
fchen Lange yur See.  Fcb will swav eben
nicht gut Dafii fichen, ob man nidyt ju Ane
fange des vorigen Jahrhunderts, oder nodh vore
Per, geglaubt hat, Dag die Erfindung der ange
3ur See it der Ouadraturdes Eiveuls in einee.
foldyen SBerbindung fiehe, daf, wer leftere ges
funden, jugleidy aud) evfiece gefunden habe.
©po viel ift gewifi, daf man damals BWerhalte
niffe stwifchen ABabhheiten fuchte und glaubte,
Die noch vielweniger ufammen paften. Solte
aber in der That regen der Lange jur See einy
Preiff auf die Quadratur des Girculs gefest
worden feyn, fo glaube ich, daf das Parles
ment in England cin fehr gutes AWert thun
foiitde, wen eg, umal da nun die Preie file
Die dnge jur See fchon ausgetheilt morden,
in allen Reitungen fund machen lieffe, Daf man
fich bey der Quadratue des Eirculs auf Feinen
gﬂﬁ NRechnung 3u madyen habe.  3n dew
at hat man fich audy Feine Rechnung dave
quf su machen, weil man heutiges Tages viel
3u wohl reiff, tie fehr die Lnge jur See von
Der Quadraruy des Siveuls unabhangig ift.

§ia.
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§.'2.
Die Erfindung von Sadhen, die lange vees

gebens gefucht worden, ift entoeder an fidy

unmidglicy, oder fie i einem Eimfigen glict.
Tidyen Sufall vorbehalten.  Ein Bepfpicl niag
iefes erfdutern. €8 ift nicht su jroeiffeln; da
Die alten Phoenicifchen, und_nady thrien die
Griechifehen und Romifchen Schiffer ein Mite
tel gervunfehe haben , voeldes ihnen bey tritbem
GRetter eben fo den Weg des Schiffes seigre,
als ihn bep hellem QWBerter die Geftirne jeigren.
GBie hitre ihnen in Sinn Fommen follen, daf
fie Diefes Mistel in dem Magnetfleine ju fuchen
hacten? €8 ift unflveitig, daf Diefe Entdes
cfung auf einen fehlechhin unvorgefehenen us
fammenlauf mehrever Umftdnde anfame, den
man, ofyne ihn vorhee ju wiffen, nicht verans
ftalten Fonnte, und der folglich fich von felbfe
Dabieten mufte. - Auf eine abnliche At ift ¢8

3u vermuthen, Daf, toenn je die Quadratue * |

e Circuls mdglich fevn folee, fie viellcid)e ¢is
wem DupEnler aufftdft, der an nidyes wenis

o8 als an Die Erfindung devfelben gedentt.

8 ift aber audy miglidy, daf man auf eine
eben fo jufallige ABeife auf irrige Ouabdraturen
verfalle.  $Hievon geben die Jahlen 1225 und
961 ¢in artiges Deyfpiel.  Sie haben eine ges
voppelte Eigenfchaft.  Denn cinmal_find &
die Ouadratahien von 35und 31.  Sodann
verbalten fie fid) bepnahe wie dag L\.unbm‘t
3 e
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des Diameters sum Jnhalt des Circuls. Das
Durdy echalt man audy, daf der Diameter Deg
Girculs 5u Der Seite eines mit dem Siveul gleich
rdumigen Quadrates bepnahe wie 35 5u 3 ';'[1"
b Fadn o

1
man 3844 ebenfalls eine Duadratsahl, undovee
Dianteter 1oird fich jum UmEeeife bepnahe ie
1225 3U 3844 vethalten,  Nue muf man dies
fis beynabe niche fehe jivenge nehmen. Denn
theiltman38440md) 1225, o Edmme 3,138,
Und da ficht man leiche, daf diefe Werhalmif
febon inder 3tenDecimalfielleon 3,1415926..,

abmweicht, und daber lange nidyt fo genau ift, -

als die Archimedifdyen 2227, weldye die Reihe
371428571 ... giebt Dienurumo,co1264s ...
3u grof und dawmit faft drepmal genauey ift.

§ 3

Qndeffen bealtendieBablen 1225 und 961,
oder 1225 und 3844 dennod) dadurch cinen
gewiffen Werthy, Daf es Duadratgahlen find,
G Dieferm Jahrhundert fid, fo viel id 0eif,
ihrer Drey davauf verfallen.  Dicfer Umftand
feeint mir dec metEmiledigfte. Denn da e noch
mehrere folcher Quadratjablen giebe, fo folte
man ehender denen, DA jedet von diefen drey
Exfindern auf andere Jahlen twiede verfalien
foon.  Der erfte war Hewe von Leifiner,

Kayfarl. Rictmeiftee. S fand dieSahlen 122
und 3844, und dicfe wurden von einer Kapferl.
Dofeommiffion als unvichtig erfanns, mmibm
aber

[
|
E
|
§
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abet in cinee Anno 1740 herausgeEorimenen
@dift, Nodus gordius &c. proteftivt fours
de.  Der andere war Herr Wierbel, Predi
gt su Rakensburg in Sdhwaben.  Seine
Schift fam exft Anno 1751 hevaus. €t fagt
‘aber, daf ev lange vot dett Hevet o. Leifiner
faie 3ahlen 1225 UAd 961 sufdlliger QBeife
gefunden habe, e foy aber evft durd) den No-
dum gordium berwogen toorden, fie. auf alle
Proben ju fesens was ihn aber fitenemlidy
aufgebracht habe, fie Duvd) den: Druct beFannt
3u madben, fep ein Articul in dev Utvedyter ek
fung gervefen, 1o eine Ouadratur angektine
Det, undder vermeyntlich Darauf gefeste Preif
angefordert murde; Diefe Nachricht habe ihm
um fo gefcbioinder dic Feder in die Hand geges
b, weil e den vorhergehenden QRinter feine
Sablen cinen Sranjofen, der wicklic nachhee
1 Die Niederlande vevreifete, vorgerechnet, wnd
auf dag Papier nicht weiter Adytung gegebeny
und fo habe e ftare Grinde ju vermuthen,
Diefer Geometra midyte mit feinem Kalbe gee
pfitigt haben 2. ABas damit nun meiter dove
gegangen, ift mie nidt beFannt. €3 wurde
aber die Merkeliche Scrift Anno 1765 von
Herrn Prof, Bifeboff 3u Alten- Stettin mit
Sinmerfungen und nod) mehrerern Prafungen
toiederum aufgelegt, und dieSablen 1225 und
961 alg richtig erfldve. Bald darauf Famen
fie im Anfange Des 1766ften Jahres in den
Reitungen wiedevumn jum Borjchein, mift [im

olens
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folennen Ynfimdigung, daf man fernerhin die
Quadeatur des Circuls niche mebe ju fuchen
ndthig habe, 1oeil fie bereirs, und jroar jum
oriteenmale gefuriden worden 2. €8 wdre
eben niche tibel gethan, yoenn vicle, Die nody
Eunftighin fidy an die Sache madyen werden,
Dieies gany f fie glaubten, weil fie dadurdy
fiberhoben waven, Mubhe, Ieit und Krdfte ju
verlichren, die man al$ fehr vergebens anges
wande anjehen Fann, weil die meiften von dens
felben faum eive leidyte geomervifche 2Aufgabe
3u erfinden und aufuldjen im Stande yind.
€3 ijt aud) Faum ju jrocifela, dap nidt audy
Biinitig nody die Mieekelftbe und Leiftners
fcbe Sablen wieder aufgewdeme jum Bore
{ch in Eommen folren.  Die Hauptptobe vor
ihrev Unrichrigkeit ift, Daf 3844 durdh 1225
gy, die Ludolpbifche ablen geben folte.
Here Prof. Bifehoff nimmt audh diefe Lugs
Dolpbifche, und fogar die iiber doppelt weiter
reidyende Sbervoinfeche Sahlen vor, er fieht
fie aber nidyt alg Probierfieine an, fondern
fagt, Daf fie ymar gar fehr nabe susreffen, dae
bey aber den Fnhale des Circuls niche villig

enau geben, demnad) miifte man auf andere
?}wbtn bedadht fepn. CBon joldyen. Probert
uhrt Heer Bufcbeff 8 an, und madyt auf
Dicfe At die Sache jdyeinbar. €8 ift unfireis
tig, Daff menn 3844 durdy 1225 getheilt, Ddie
bis auf 32 Decimalftellen reicheride Ludole
phifche Sablen genau geben witde, man
L.TO, Lamb Beywr. K Damit




146 V. Gie dieGrfovfher

damit eines Theils fihe wobl jufeicden fogn
fonnte, andeen Theils aber fehen mifte, ob
man dudy diefe Divifion auch die bis auf 72
Decimalfiellen reichende ebtrxvllvfd?z Bahe
Ten,  und fodann die big auf 100 Decimalfiele
Ten reichende Miachinfche, oder endlid) die
bis auf 127 Decimalftelien veidyende Lamys
fcbe Sablen heraus bringen wiide.  Man
Fonnte fodann um fo mehr noch mit der Pros
poution 3844 : 1225 jufrieden feyn.  llein
nimme man bemelote Divifion vor, fo fangt

Dev Quotient 3, 138...... {dhon in der jroenten

an, - von den L pbif

Bablen abjutvcidyen. - Und dberdies find alle
Die 8 Proben von der Art, daf jede beliebige
3100 Quadratiahlen diefelbe aushalten. S
wede midy aber nidht verweilen, diefes hiee
3 jeigen, fnnbe;n viclmehr angeben, mwie fid)
nady einer allgefneinen Regel fofche Duadrate
aablen finden laffen, elche die Berhaltnif des
Quadtars des Diameters jum Fnhalte' des
€irculs defio genauer angeben, Je groffer fie
find.  Diefes mag unter andern audh Ddabin
Dienen, daf man Eunftig nicht ndrhig habe, eft
ufalliger AWkife auf folche Suadratzahlen ju
verfallen, und fie als gany vidytige Ouadede
turen 0es Eiveuls angugeben.

§. 4.
Man nehme 30 Quadeatahlen aa, by
10, 03§ wenn a der Diamerer des Circuls,
Dderme
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demnady aa deffen Quadrat ift, fodanm bb
den Jubale cines mie dem Cireul glexd)calnmg-
tin Quadrates, und daher b die Seite Deffele
ben vorftelle.  Auf diefe At wird fidy aa ju
4bb wie der Diameter jum Wmkreife, oder wie
13U 3, 141592, 653589, 793238, 462643,
383279 503884, 197169, 399375, 105820
974944 592397, 816406, 286208, 998628,
03482 5,14*”7,05718‘ 143036, 513272
306647, 0938 i wrbalnn
Demnadh ift -4b
und hieraus fvlgt

€sift aber \/n = x, 772 4;33;07; %
AUnd hieraus findet ficy

3

=11
1, 77245385975 x+7_+_x

atb=

11881 15120+

21904:27889—
0 ==14807104: 18852964 K x5,
K32 iefe

48 1167 —...
=3848:4343F.
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Diefe Briidye find nun der Ordnung nady ge
nauer. — Man fieht auch bievaus, daf die
Hereen von Leifiner, Mherkel, Bifchoff i,
nue jufdlliger IBeife auf ihreSablen 9611225
oerfallen find. Denn die Rechnung mit 45:63
oder 64: 81 wére inmme viel leichter und Hirges
gerwefent, und mit 1521:1936, ODet 11881;
15129 1. wilrde fie jwar reitlauftiger, dabey
aber genauer gerefen fepn. 8 |

§. 5.
€8 ift aber tiberhaupt mebr ansurathen,
fehlechthin nur die erfien von diefen Werhdlte
niffen nemlidy b:a ju gebrauchen.  Denn fiie
bb:aa hat man andere Brildye, die, ohne eben
Duadratsablen su feyn, viel Fleiner und viek |
genauce find, indem man nad) eben diefer vt
3 verfabren
bb:aa—w

/3551452 10,
findet. - € driicFen aber die Briidye 7:‘! %v
32,30,199 148 3848 nve @eite ol
35" 44" 123’ 167 3qa = Vit i cines Quge
Drates aus, - roeldyes fo grof al8 die Sldde
eines Circuls ift, deffen Diarmerer = £ am
genommmen witd. — Und hinviederun frellen
eben dicfe Briche umgebehre, oer % %g:

44
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44123 167 342 i 3
25 155145’ 35 2. en Dianieter cmcé Efr
culs vor, deffen Jnhale = 1 ift. 2D in Die«
fex Abfiche laffen fie fich bep Ausmiefiing von
Eplindern, und bey Verfertigung der cylindrie
fdhen Bifivftabe gebrauchen. Defonders ift
it der rucy 7 e, el deflbe
untet den Fleinern der genauefie ift, und erft in
der fiebenden Decimalfielle anfangt von dens
tahten abjumcichen.  Denn vechnet man
nadh, fo findet fich e Diamerer es Circuls,
Deffen Snbale = 1 iff, veemictelft der Ludols
pbifchen Bahlen = r,1283790...

C8 ift aber ;% = 1/1283784.
Demnach derlnterfchied —o, 0000006
s gefchieht felten, Ddaf man diefen Diamete
in practifchen Fallen genaner ju wiffen verlangt.

§. 6.

Da ¢6, wenh man den Diameter ciner Kue
el mit Der Seite ¢ines gleidyrdumigen ABits
18 vergleicht, ebenfalls mdglich ift, auf folche
Gubicablen ju verfallen, woraus man die
Quadratur des Cictels, oder die Cubatur der

Sphédven evredumen Ednnte; o witd ¢s chen
nicht undienlich feyn, foldhen Funftigen Lory
fallen vovjubeugen, und folche Cubicsahlen
nad) ¢ben dex Methode voraus ju beftimmen,
urtial da fie bey Bevechnung deg vaumlichers
Aubalts der Kugeln, und bey Berfertigung dee

&3 Calie

'x;
E
:
i
i
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Caliberftdben mit Wortheil gebraudht werden
Fonnen. €8 fep Demnady Der Diametr dep
smqel — a, die Seite des qlurhraummnn

.rfrls b, | Dw Ludolpbifche Rablen
5 fo ift nad) der beFanm

ten ﬂrcbnm:m['rbm ﬂttqt
35ad

demnad) b : :v (?),

?Run ift

—3/141592/653589,793238,462...

1 $235981775598/298873/077 .4

unb hieraus die Cubicwryel
0805995977008, 234820

mdd)e in einen immer fungcl)mbtn %nub

aufgeldfe

bia—1

i : 6 i
giebt.  Hieraus echdle man nun+
bia o+ '

13469 oo
17233:20381 — %,
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Demnady, toenn der Diameter ciner Kugel
=1 ift)_fo wird dic Site eines gleichraus
migten YWtiefels durd) jeden der Vriiche
4,35, 54 87 ':%;% «. Defto ge-
nauer ausgedrncet, je grdfjer derfelbe ift. Cue
birt man Dicfe Briiche, fo geben fie den
halt der Kugel.  Seat man aber den Fdrpers
lidyen Subale der Kugel — 1, sfo ﬂ:'l‘tcn cben
iefe i it 5, 25 67 567 3469
Diefe Driicye umgebehrt A T
:—;g ;« 1. ben Diameter det Kugel vor.  Man
Faun fid) mehreneheils mie dem Bruche 557
begutigen, weil dexfelbe, wenn man nadyrechs
net, den Diameter der Kugel eben fo genau
giebt, als man denfelben vermittelft Dev logas
vithmifchen Tabellen findet.

§.7

5ch habe beydiefer Nechnung die Cubicrourzel
von £ = big auf die 18te Decimalielle gelicfert.
Da ¢8 nun eine derdrtifige und ungeriein lang:
toierige Aebeit rodre, ywenn man fie nady den
gemeinen Regeln bis fo weit fudhen wolte, fo
1ird ¢8 nidyt undienlich fepn, toetn ich nody
benfiige, yoie idh diefe WBursel vermittelt einer
einigen Regel de eri gefunden, und jugleidy,
wie ich mich verfichert habe, daf fie bis auf die
18te Decimalftelle richtig ift.

R4 §.8.

%
|
|
i

T e
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§ 8
Nach der YTeweonfchen Binnotialfors
el ift uberhaupt
x = (a# b =atf-nat=Ibeknn—rg,
an—2b? -k &c. LA
Man multiplicirenun dicfe Reibe mit x 4zbsa,
und in dem Producte

HE +;:):a“+na“"’b+n.ua""’h‘
: 3

<n.n-

a3bity,

2
*zan-Tbtn.z.an-2b*tn,

zan3biy,

2
febe man, um z ju beftimmen, das Ddritte
Glied
n.n—ra"2p% L n.z.a"2bh2=e
B
fo ift z
z 3 2
Bitd nun diefer Wereh von z in dem Prow
ducte gefest, o exhdle man
-1 b
(12 ) =t n—:a"-l btk —n

n—1 nts
b o b’ — &c.

und Gierqus
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- _(attoby
x=@tbp= (zm) F K
n.(0—1).(nt1)at= b

T Ry I i
€Bon diefer NMeibe witd das erfte Glied jur Ves
ftimmung der AWuriel gebraudye, das swepte
aber Dient, um ju finden, wie weit man mi¢
Dem erften ausreidht. 3

§. '8
Nun ift file die Cubicroutsel n=
fan diefen QWerth, fo erhalt man nad) Dm
bepdrigen Reductionen Dnr Soemel

s __3atab 3
xAV(a'}'b)—arhb- Va+ ok +

3
2b%.Va
3-:3+z7azh+&c

Diefe habe ich nun, um qus

atb = 20,523598,775598/298873/077...
Die Cubieroursel 3u jichen, folgendermafien ane
gewandt.  Critlich faud ich, vermiteelft det:
Logarithtuen die fechs erften Decimalfiellen Diee
fer Wurgel.  Diefe find

©,805995 = Va

1ind da

i, 0 4 Don e Cabs i

ift, fo lieffe ievon der Cubug leidht finders

3&) fette Demriady Dmﬁldm
o5
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0, 523596871520449875 =2
und dadusech erhielt idh
b=0, 00000190407784899 8077107....
Da nun, wenn man dag exfte Glied der Reihe

3
x=Va+n) =142 Va

allein bepbehdle, diefes die Stvgjel de tri gight

(3a+b):(3a+2b)= \gs;x
e (a-3b): (af3b)=Va:x,
fo durfte idy nue die FWerthe vona und b fesen,
i ben Pl ¢
x= v(nb):V,Zi: 0/805995977008234820.0
u erhalten.  Daf nun aber diefer IBerh bis
quf die 18fe Decimalftelle richrig fee, fand
idh veemittelft des meparcn Gliedes dev Reibe

2b3. Va
grad-p27a%b

durd) cinen leichten teberfchlag. Denn dab

um 275000 mal einer ift alg a, fo Fonnte i
Dities Glied kot

8
feen.  Nun ift .
3log.bta =0,6820508 — 17
log. 1’;3 1,6074550
b g st L R
detnmach log. Fra=oI9145458 —19-

’ D
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®a nun hier die Charateriftica = - 19,
umd a< x1ift, foift flar, Daf
2 3,

va

8
einen Decimalbrud vorftelle, der exft auf dee
1gten Decimalftelle anfdugt.  Und fo ift die
durdhy s
x= z_:'.:_‘. Va
gefundene Decimalreihe bis auf die achesehnte
Srelle genau.

§. 9.

O die Perhdltnif des Diameters jum
Umfreife durdh enen rationalen Brudy ausges
drickt werden Ednne, ift, meines Wiffens,
nod) nicht exdutert.  Stuem hat ywar dieje
Srage ju verneinen gefucht: allein fein Deweis.
ift mangelhaft, weil e allerdings unendliche
Reiben.giedt, deven Summa rational ift, une
geadhtet alle lieder irrational find. ~ Da
Demmnad) die Sadhe noch ju exdreern bleibt, fo
Fann ¢8 immer nody Leute geben, die mit Aufs
fuchung folcher vationalen Brirche ihre et vets
licven, - oder durd irvige Sebluffe dergleichen
auf die Bahn bringen.  Nun ift swar bey jes
Dem, vermiteelft der Ludolpbifchen Jahlen,
ie Probe bald gemadyt. ~ Allein, wenn audy
Der_filrgegebene Brudh dadurd) vecworffers
witd , fo Fann tiod) immer die Suft bleiben, ans
dere ju fuchen.  RNunie fich diefe Luft fo

geringe

e T —————
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geringe madyen, Daf man das Auffudyen fofs
dher Brudhe leiche wird bleiben laffen.  Denn
foenn aud) die BVerhdlmif des Diameters sum
UmEreife fich genau durch einen vationalen
Brud ausdrdicEen lieffe, fofann man aus den
oben (5'5") angtﬁil)rter) J:.at.ny@cn‘ 3«5[;1!,

fenr, Daf ¢ ein febe groffer Bruch fen iffe.
DicfeFablen laffen fich nemlieh in Briiche vets
svandeln, weldhe der Ordnung nady groffee
und jugleidy aud) genauer twerdert.  Die Mee
thode und die Dabey ju_gebraudyende Worfich
tigeeit, habe idh in dev Abhandlung von Vers
wandlung der Britcbe §. 17. angejeigt und
Durd) Bepipicle erldutert.  Nach diefer Mes
thode fand idh fii das Werhdlenif deg Dia-
wmeters jum Umfreis folgende rationaleBrudye
oder Verhdleniffe

25510582 ; 50143857
527461972
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52746197 : 165707065
78256779 : 245850922
131002976 1 411557987
340262731 : 1068966896
811528438 12549491779
1963319607 : 6167950454
4738167652 1 14885392687
6701487259 : 21053343141
567663097408 ; 1783366216531
1142027682075 : 3587785776203
1709690779483 & 5371151992734
2851718461558 :'8958937768937
107223273857129 : 336851849443403
324521540032945 1 1019514486099146 ¢,
Bon diefen Werhdleniffen ift nun jede folgende
enauce afg die vorhergehende, und jwijchen
Diefelben falle Feine rationale Berhdlmif, die
genauer wave, als die nddyft grdffece unter dert
bier angegebenen. Demnad) wentr auch die
Berhilenif Des Dianeters sum Umereife durch
gane Sahlen genau follte ausgedrickt werden
Fonnen, fo mifien diefe Sablen nothoendig
griffer a8 Die lesten
324521540032945 : 1019514486099146
pon"den hice angegebenen feon.  Diiefe jwo.
Sablen geben die Ludolpbifeche bis auf die
2steDecimalftelle.  ABenn fie aber audy gang
enau wdren, o fieht man leicht, Dag s weit
Guftig und befymwerlich e damit-ju rechnen.
Uebrigens entftehen alle diefe Verhaleniffe aus
4t Eractio centinua

]
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ift. eiter habe idh die Berehnung von dies
fer Fradtio continua qus den SLudolpbifchers
Raplen niche verfolge.  Und fo werde ich audy
nidyt fagen, ob fie, wenn rociter fortgerechnet
wird; irgend abgebrochen roerde.  ABdre Diee
fes, fo liefle fidy die Werhdlenif des Diames
fers jum UmEreife, durch ganse, wiewohl une
geheuer groffe Sablen ausdracken.  Jdy habe
Quer in vorbemeldter Ll&bl)nnvlung von Vets
wandlung der Britche (§. 23) dine ullbm
Fradtio continua angegeben, weldhe nadh
nem gewiffen Gefese ing llncuthd)t foregel
b die Hofung, die BWerhalmif des
meters sum LmEreife durcy gange ahlen ju !w
ftimmen, ganj benimme,
§. 10,

€8 giclt in dev Mathemati® nodh andere
Groffen, von denen ¢s fith eben fo viel dew
Miihe lohrte, ju fuchen, ob fie durdh rationale
Driche, oder auf eine gefchmeidigeve Art ause
gedriictt woerden Ednnen, als e8 nody dermalen
durd) Decimal;ablen gefehichr. Dahin Fann
befonders Dieahl 2,718281,828459,04523 5,
36028.... gerechnet terden, Deren hyperbolie
{dher iogﬂmbmus =1ift. Diefe Jablift in
Abficht auf die Logarithmen eben das, was
Die Ludclpbifthen Sablen in Abficht auf den
Circul find, und daher tn Abficht auf trigono
metcifche und andere Rechnungen von gleiches
£ebeblichteic, Frage man demnach, warum

e
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denn nuy die Ludelpbifche ablen fo vid
QBefens madyen? fo wird diefe Srage theils
e qus der Geichichre der Mathemarie, und
thyeils qudy dadued) beantwortet werden fone
neny, oaf die Begriffe Civenl, Vievecke,
Groffe, gleich jedermann bekannt find, wile
dhes fich von derm Deguif byperbolifche Los
gatithmen nide fagen [4Fr, weil Diefer Bea
grif ecft duvch Den Knfinitefimalcalcul befannt
worden, und ohne die Erlernung Diefes Cale
culs nidye wob! deulich gemadhe werden Fann,
QRdre den meifien unter denen, 0 die Ouas
dratur des Eirculs fudyen, nidyt diefer Riegel
geichoben, fo wtrden, allem Anichen nady,
‘ebei fo viel vergebliche Bemuihungen und feble
gefchlagene Berfuche, - in Anjehung der Zahl
2,718287, 828459, 045235, 36028 ... juMll
CBotfdyein Eommien, ald in Anjehung der Lus
dolpbifchen Jahlen sum Worfdyein geFormmen
find, ~ E8 13§t fid) aber aud) diefe Sah! nidg
Durd) cinen rationalen Bruch genan ausditls
den. e fest wan Diefelbe Kivge halber
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Da diefe Briiche irmmer fortgehen, o I35t fich
audy weder e nody e durcy einen rationaler
By genau ausdricken, wenn nemlich x eine

Diefe Sormelnnacder Methodegefunden, dieicy

in vorbemeldter Abhandlung von, Verwands
Tung der Brivcbe.(§. 19. feqq.) ongcgebm
ILTH Lamb. Beytr. £ habe.
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fabe. - Die Beranlaffing aber, diefe ormehn
3u fudyen, gab miv des HeeenEulers Analy.
fis infinitorum , 1o Det Ausdruck

in Rablen bevechnet, in Form eines Beyfpicles
vovEdmme.
§ 11,

2Auf eben diefeBeranlaffing gienge ich toeis
ter, und fande in Abfiche auf die’ Civeulbdgen
\ Den Ausdruck

tang.

giv—i

Aus diefetn fmmer fortgehenden Brudhe laffen

fich,_in Abfiche auf die unbeftirfimee Lluabf"."ﬂ-

gyr;a:r?m@rmlq, vetfchiedene Folgen jichen.
¢ 0 eine gane Jahl,” und mat

Yy o AN i

g
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T
Da diefer Bruch iimimer fortgeht, o folge dae
aus, daff, fo oft dn Civculbogen cine Pars
aliquota Deg Halbmeffers ijt, Die Tangente
Deffelben nothwendig yrational foy.  Denn
toare die Tangente rarional, fo Ednnte diefer
Brudy nid in einem fortgehen, fondemn e
finifte fegend aufbdren.  Um Diefesmehr ju ex
{duteen, toollen it jum Benfpicle v = 1 fer
gen. - Danun aud) n= 1 wird, fo ift
1

g, arc,

9w
demnadh jufolge der vorhin (5. 9.) angefilhr:
ten Abhandlung

v 2 s

41 ’—]—o

—3 |

T )

=7 cigt=14

&9 +95

11 | 84r S0

k13 2 | — 915626 [ 5879 20

€2 T




164 V. ite die Grforfher

Und fo wird die Tangente des Dem Halbitief:
fet gleichen Bogens, der Dronung nach, durdy
ie Bridpe
3 1495 84t 9156,
279 40! 5879 "

und gtoav durc) jeden folgenden dergefialt ge
nauer ousgedruckt, daf jeder Eleinere Brudy
minder genau ift.  Da nun diefe NReie von
Briichen nirgends abgebrodhen wird, fondem
Dergeftalt forrgeht, Daf endlich Nenner ud
Rabler, ohne gemeinfame Theiler ju haben,

ofjer roeden, als jede fiiegegebene Sahl, o
ﬂ\ﬁr fidh) die Tangente Des Dem Halbiefier
gleichen Bogens durch Feinen endlichen odixge
tionalen Breuch ausdrticken,  Eben diefes gilt |
aud) file die Tangenten jeder Bgen Di:;‘;
heil des Halbmefjers find.

§. 12 |
Werden die exfigefumdene Beitche don. e

ander abgesogen, fo find: fichs dDadurdh, wie
gefdhwinde fie dem walren AWerthe nd
Tommen, Denn o ift

g6 BN
st Hotiatee

6 _ s NELL 1 1

5879 2 T 2T oG Gip T 540,587
2 S 5
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@iet ian qufdiee A fort o wivd DieTane

gaiite, e dem Halbmefjer gleidyen Bogens

Durdh ¢ine unendliche E){uge

L LR e KR L it RS

3T Tomtese e T
x

So79 768§
ausgedriickt, toelde ftdrber convergiet alg jede
geometrifche Reibe, und man weif, dap die
Summe devjelben ivvational ift.

. 13,

Daf abet nidht nur die Tangenten der Bi-
g, fondem dberbaupt jider Bigen -,
Die sum Halbmeffer ¢in vationales BVerhdlenif
baben, iveational feyn, erhellet auf eben diefe
At €6 ey 3. Ev=75, o ift die Tangente
Diefes Dogens

=1
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nd fo toitd die Tangente des Vogens v=2,
Durel jodender Briiche 3,38 353 $355 1.
3ra durdy jeden folgenden dergeftallt geniauey
qusgedniict, Daf jeder Eleinere Brudy mindee
genauift. . Da nun- diefe Reihe von Briidyen
nirgend auffdre, fondern fo anwachf, d§
endlich Nennce und Fabler; ohue gemeinfame
Sheiler ju haben ;. groffer werden als jede fies
gegebene abl, fo folgt, dag die Tangente des
Dogens v = 3 irrational fey.  Eben diejes
gilt qud) fite die Tangenten jeder Digen, die

= % find, odey jum Halbmeffer cin rationa:

Te8 Beehdltnif haben.  Sieht man die erflge
fundene Brudhe von ¢inander ab, o erhale
man_fiie die Tangente des Bogens v.= 3
Die: Neihe

BATBING 1)188. % 5 108

3 T3 e 335 s g TN |
foeldhe coenfalls fieer als jede geommetrifdhe

é)ictbv convergie und eine irvationale Sutme |
at.

§. 14
D ernnach die Tangente eines-jeden tge
tionalen Bogens ivvational ift, fo ift hinwie
F\rrum qaud) Der Bogen einer jeden rationalen |
angente ircational. - Dern man fese, D
Bogen wdre rational, fo ritede der Boraus
ftl:uug aumider die Tangente, vermdge es aff
eiejenen, irvational fepn. . *
§.15
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§oxs.

OB haber” i den tigoromettifhen Tas
fiellen eine einige rationiale ‘Tangente,” nenlidy
Die von 45 Gr. weldhe den Halbmeffer gleich,
imd demnady = 1 ift. Damit ift aljo dex
Bogenvon 45 Gr.und folafich audyder Bogett
on 90, 180, 360 G. irrational,” wder diefe
PBigen haben ju dem Halbmeffer des Eireuls
fein rationales Bechdltnip.

§. 16,

9fus detn bisher gefagten erhelletdemmnach fo
wiel, daf Fein Bogen nebft feiner Tangente jus
gleich ein rationales Bechilmif sum Halbm
fechaben Enme. €8 ift aber auf unydplige
eten miglidhy, da ein Bogen ju feiner Tane
gente cin rationdles Berhalenif habe. - Allein
e 16t fidy audy beroeifen - Dag in allen diefert
Séllen; forvohl: der Dogen als die Tangente
Defjelben, mit dern Halbmeffer incommentura-
belfind. e erfilich Ednmen, vermdge des
bereits ertoieferien, tidht beyde sugleich 3 dentt
Halbmeffer ¢in rationales Behalmif haber.
Man fege Demmach , ¢s fiyy nux die Tangente
oder nur der Bogen allein.  Jur erften Salk
milfte die Tangente forvoh! mif Dem Dalbmefs
fer: al$ mit dem Bogen commenturabel feyn.
Und o wdre eben dadurdy audyder Bogen mit
Dem Halbmeffr: commenfurabel ; weil die
Sumure odey die Diffeven; sweer vationalerr
24 Bete
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erfiltniffe ebenfalls rational ift. Jitit anbdern
%}tubm&rc Der Bogen-jugleich mit det Tangente
alg mit dem Halbmefjer commen(urabel, ud
fo rourde ebenfalls die Tangente ju dem Halpe
meffer cin vationales Cmrbglgmé haben. Da
nun vermdgedes vorhin erwiefenen, Halbmeffer,
Bogen und Tangente nidyt jugleich commen-
furabel find, fo werden die bepden angefiihrten
%ﬁm umgeftoffen ;. demnad wenn Bogen und

angente untet fidy ein rationalcs Berhdleif
Haben, fo find beyde mit dem Halbmefjer ine
commenfurabel.

§ 17

oy toerde ich Fury jween Umftande bertife
ten, die in Abficht auf die Quadratur des
Civculs efwag fdheinbares haben.  Der erfte
ift folgender Sab:. FBenn tman unt einen
Circul cin beliebiges regulaires oder itregulaired
Bieleck befeyreibe, o, Daf jede Seite den Cirs
cul berihre, fo verhdlt fidh der Umbreis des
iclecks ju feinem Fubalte, wie fich der s
Freis des Eireuls 3u feinem: Fnfalte verhilt.
Den Beweis ubergehe idy, weil ex b leide
ift. ~ Der andere Umftand ift ¢in Phaenomes
non, - mweldyes fich. folgendermagen evdugnet:
QBenn man 1 durd) o, 7853981634... AI§
den vievten Theil dec Ludolpbifchen ahler
Dividive, fo gebt ¢3 1mal, und es bieibt
©y 2146018366....  Dividitt man feméﬁ
Diefen
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Diefenteberteft in Die.o,7853981634... durdy
‘Di¢.man vorhin getheilt hatte, o geht ¢8 3 mal
D ¢8 bleibt o, 1415926536.... Sebt man
bufcm ucbcm[t die Zahl 3 vor, . ethdlt man

26536—.. weld)es gerade die Lus
bclpb:fdn Sahlen fmb @u,u fidge ich roeie
fer nichts, - al-dafy ¢s cin bloffes Phacnome-
non ift, ‘woraus fich auf die Quadratuy
o8 Civeuls feblechthin niche feblieffen (35¢.
%s ift auch nidye fehwer die Urfache Davoi 34

nden.
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