c.

< eivyiaer Mapmin o

fﬁi‘e_ i ne u nb a :i‘g.c'w\:a\n*“f,
L. Maghematit o

PPN
\ - A ¥ ‘ L-A .
o oo Disrses Stidy 1786 .
Wy it . NP ) S NSRSt s g

 Dnmerfungen S6er-die. Beftitmmung des Prpentis

sthsnRaumesjedes Segmente vonfokdunKicpery,

. dde durth) die Wmdedhung emer tonifdien Se
< ogsion un dhre ®ge entfteben. Boi . D,

— POP PRSP v P

- o '50_-’0 .r."" o A
1. .
@egmm&rﬁgc"%banbmng enthdle foldse Jdatle, wh
"X bie blof geometrifche Betradytung der Figur befs
gc,?.mgggﬂc thut, - als jede Kunfigeiffesder: Jncegrale
echnung 3 und roobey man folglidy Aniaf nehmen fann,
Joftere tutrd) bie erfern it neuent: Qunfigeiffen ju- béreio
hern,  Da man nod) deemaler Peine divecte Methode
Bat, aus den Differentialgesffen ihre Jntegralien ju finden,
Yonbernes immer ben Differentialien, glefchfam muff anfes
Jen ounen, ob unbrgie. fie fih integriven faffen : fo befiehen
bie feinflen Kunftgriffeder Jntegraleechnuny nody dishee
nur-darin, daf man verwidelte Differentialformeln dere
- geftalt: 34 vesdandeln wiffe, bis-man ey folchen “Bers
wandlungen quf Fovmeln verfdle, von welden man die
- aYutegealien tennt.  So glidlich aber ift man nidy bey
" feipy Wrag 3 Math. Jaben 1786400 €e  jebe
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426 B, 5 uitiberes AnmiesFiiigen

" h c@enouig&it-ﬁeg ). €s fielmic “ﬂ\‘??‘d)g's‘\“b\‘

4

~

jeber BVerwandlung; unb baber giebt es aud) Falle, wo
man Jabre lang eine nad) der andein verfuchen migte,
+bts grans eRdIRG e fokde Finte, “dit. man ik gutéh -
Sortgange anwenden fann, und die-mgn allerdings gleidy
Anfangs hdtte miiffen: findén:t8nnen; wenn eine directe
. Mecpode gu.integriven befannt wdre, . : '

6 2. b 'werde diefe Abhandlung mit demjenigen

. —emfangen, was miv den Anlaf dagu gegebeir hat. Und dies
fes ift bas Vifiven dex §dffer. Dafiir atte iy, in
einer dariiber beveits (1763) im Dructe erfdhienenen Ab»
pandlung *), bie Regel angegeben, def man ein Faf
Wiche miifle «fls das ‘avithmietifhe NTittel - von
- gween Cylindeen anfepen, wovon der Eine um - das
. §af, ey Audre.in.dem Saffe befdricden wird; fons
dexn bafl pap den Jnbale fehr genay finde, wenyy,man

* gwéen Orictel von dem_exffern ju #inem Driteel .
von dem feggtern addirt, * Diefe Regel atte iy, mie -
SBeglaffung einiger Eleinern Tpeile,~ aus einer Formel
Dergeleitet, bie viel vermidelter war; und idy bebiele fie

* foroohl roegen der Seichtigfeit ‘hls wegen ber @lu(&nsli%g

.
~. .
3

»#y @ She Wifickanft im 1. Theile der' Beyredge;” Seide
e 3,14.-;368. - - - P ot
.. %) Eben bigfe Negel iff doch fehon dber 40 Jahre frrlbes,
.. unmittelpar qus.-dev Gleihung fir die Ellipfe hergeleis
" tet worben, von M. Chriftian Nlactini in feiner Pie
thometrige [ew Doliorum menfurae Theoria -Nd_ug‘r-
" 1Vitemb, 17233 4. §. 83. lnd jroar fo: caei e
3 Gde bie Blipfe, wenn die Abfeiffen vont Mittds
- .purfte an: geeechues werden, -Hatman die Gleichung:
o aYe=bR (@ =Xy -
. Demgdhy 27y’ dx=exb®, (a*==x?).dx:a% .
" Unbd bag Jntegral biervon S
C anfyPdx=Z=a2nb’x.(a*— § x%): 2%

1 ! i

Teil ‘man adet a* durch b und y gudgedridt habeh
v L0 AR TR T B . ” .



- ¥fer b RefFomutiy bed Bheperl, Ragmes 1c. 427
bie ﬁrﬁmmang ber Sofdauben §u fuc[)m, bey .mwelcher

‘Diefe Regef nadh aller ©cddrfe- flact hat, unb biefes era -

) [nelt id) auf folgende Are =),

§. 3. €s fey (Fig. 1) dag Faf ABCD; beffen Are
IL; bie balbe Spunttiefe EG==GH==b, Man fece
Gl==GL=x; IA=LD=y; und die iBerbaitmﬁoec
Diameters jum Umbreife fep.=1:5: fo ifi ver 3dbalt
es um dag Faf befcbtiebenen Cylinders == 27b*x; dep
Snbalt des in derhfelben befcﬁr(ebmen::my X, @em.
nach 5ufolge evftbemeldter Degel der Snbal: Des ﬁaﬁes

Z=%7nbx+4Fay*x,
ﬁ§ » 4. Wie mm aber . tmmc(: ole @lctd)tmg fiie bhe
Krdmmung dée Dauben AED e[d)a en epn mag: fo
ﬂnncn mr’aebtn biefen Jnbalt e § 8 f
- Z.,-:zzﬁ‘dx-l—Conﬂ ~
ﬁ&n, “Indem roie X und y als veranbcrlicb anfcbcu.‘
" Denndds Yaben wir die Gleidiung

$75b*x 44 vry’x-—-zwﬁ‘dx-{-Conﬂ.

vbci', Mlm man durd) 27 dividire,. ~. .

+~}-y X -—ﬁ’dx-’-Conﬁ. R
s

: a*=bp3x?
e mxrb\wkr Berth von 2 in dem gcfuumm mtmal
!hbﬁtmitt. fo crbdlt mn

2'———27th [ —-} ]bbf‘

Dm abgtfﬁr‘t o o
Z_zzx (b*— ’)=n27rx G b’+§y %
a( eint, t7e matt ﬂ} 5f. fo nft biefe: a!abemtfm Scyrife
I aniberten unbefannt geblicben. - Auch war e nup
- Jom vorbebalten, bie Anmendung diefer sgotmcl rechs
-Dequetn unbd leidit ju machen.

") Eben diefe Unterfuchung findet fich autff i Den Fus
fdtzen 3ide Difickunfl §. 23 —2¢ im ten Sheile dve
Wse;’mﬁn Ta wic Piec befehrichen.

mn fo gfesz Me @lcidmu(g file dle  Ellipfs
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*“3..? QW&&’&(M&!&@R? Sy

§.. i biefe heichung difféeentiict: fo-lf -+ :
§:b*dx+ 3 y* dx - F xydy== y*dx, . .

QCMﬁOd) (b’-—y ) dx:z-— ,xydy, S 1
- Unb pieraus' -~ o

g ., dx ydy‘, e

' — ="—. Y ) . o

b* —y* /L

Diefe @(efdmag integrift, ‘giebf * - :
log x= log(b‘—ny)-l-Conﬂ. T
" SMan febe Conft = log m: IO
fo verwanbdelt ﬁd; biefe Gleichung in folgenbe TS

=Y (b‘-—y’) = 3"-t

" weldhes bie gefudwe @ieichung ift, -unp amlgf, bag \ﬁe
vorhin (§. 2) angegebene Regel nady aller Sd)&rfe fidee.
. finde, , menn bas Zaf ‘eine gu’ beyden Seiten qbggfq;np
tene BUipfois iff, es mag nun IL == 2x tin, Stilt Yee
lngen; ober dev bivjern Are der Elipfe, fegh. : -

¢ 6. @ofem man demnady fart ber mgbrm Krir
mung Yer Sagoauben einen elliptifdyen Bogen annebnien
. famn, ber entreder die Fapdaube in E ofculzrt, obct
aud) burdy die drey Punfe AED geft, \m ’
" Ypen IL, EH (ind: fofern witd and bii \}or ] angb
- fibree Regek gur Bifirung der Fiffer juliffig fema Dl
. DBetradyrung, daf die Kelmmung der. Fnfbaubey mels
ftens webder grog noch merflidh ungleid)fétmig ift, madbe,
daf man bep bem Bifireindiefe Borausfeung atmebntm,

unb ba[m bte Regel gebraucben tann, .-, .. 2

§ ” 'I)iefe Unterfudmngen mranlqﬁ;en m(:b fie
~ aud) auf die andre Regel: arisgudednen, weldhe idyin bes
meldter Abhandlung filr- tiegende Sdffer die’niche
_ gans:ooll.find, gegeben Gabe. Hier patteidy bennadh
- erfilich das gange Kaf als ein Se,gmmt einéri Ellipfois

angu]ebm, 00 die e;buute ind-und.L., fenru@ durdy
bie’



 tiber bmw‘!“?‘ 5
dig Are L, geben: . Sobanty, Yoenn man » € f*‘e?jvb‘“ o
Sakiten bis in MN angefillc; fo. madye Die Oberflade.

bes Feing nach einen Abfcwict;. welcher fentredpt durdy_

AB, CD gebe.”. Jhwerbe nun,. ebe idh. biefe- Bevedye
"mm‘b‘“‘- _DOI‘!tf_f. F‘ﬂiﬂv"“ﬁ fie facb,guf;bu LI
redmung. dbnlicher Segmepte elner Kugel veduciran lofley;
Die Dereshnungwic dabuurcy; a0 niche goe mdglicy,
. by ugnigfene flrgex gemadgly. LT
@4, fep bemadh (Figs [L.) ADBE eine Ellipe-

. § 8, Cs o x ,
it routhe burdh ble Ubiepunger balben @llpie AUB-
umn iore. Axe AB enflefe, - Yugleidem fey aDDE eine.
SKugel, diemit det Ellipjols cancentrifdy fey,. - und ifren.
Apquatos Qﬁaﬁttﬁbtee. ~Dlle Gldde diefes ?g*&@i’m
suieb fige buedy bie fini¢ DE. porgeftellt, well D ganje
\ g:;gr' ﬁﬁtbg:tbogragbifd)( ‘))_rbieg::fn ift.  Sieht mon
" nwn aus jedem Punfte M der. @Uipfois-eine finte’ MP
featuect auf ole Bldche des Aequaters; fo burdfcyreibet.
bieft Sirile bie Fladje der Kugel in einem Punfte-m;. den,,
wit den gleidnamigén Puntepemnen rollen 3 und e it
, gliematl R I .
CTEE L MemP=ACHC
* iefes Hiacht, baf wic bie EHipfois afe elne nady der”
. Direction der Ape AC auf eine vurchaus proportionale”
et in bie ‘&inge gejogene Ruget anfeber Fnnen; roeil”
jebe Orbinate Pm, inbem’fie PM 1ird, in chenber Wers
patnif fidy utangert; * in welder fich Ca ' verldngerts:
indem fie CA voird,  Dig Flache bed ch;gtqra bleibe’
der Kugel'uhity’ ber Efftpfots gefieinfam. - Daber dehot
fidy die exfigedadyte Berlangerun “andy auf fede Sege
mente.oud, bie purdy Sibitie. gel hepen, weldre ourdy,
- ble §ladhé bes Hequators fenfredyt 3eber. &6 gelchebe.
3 €. eln foldher Schnite nath det' Sinie MP3 'fol verbale
fich dag Segment MDE' ju mDP, wie bi¢ tinie AC

paG - :
T \ . €¢ 3 ! §‘ 9l' .
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§30 L5 9. Qatiibertd Otimeetapd 2 -
. é.‘g.’ Wirb: abée ber Shiite fhief gernacht, tole
© 3. €. nady ber $inie MN, weldhe bier ebenfalls einé Fide -
ehe vorftellt: fo jiehe man MP und NQ mit AC paratfels -
ahb es wird der gleihnamigte Sdymict der -Risget tuechy™
wmin gefen, tind bas Segment MN 3u dem Segitiént mn*
dn ebex‘der Werbaltrig fepn, tofe AC ju aC.  Denn da

CE NQ r nQ == MP :'mP = AC :aC" ~
#ft: foift audh firr jeden andbern Punfe R der Fidche MN ¢
, . RS:18 = AC: aC, ‘

St nun R ein folder Punbe der Fldche MN, o tlefe
dle Oberfliche ter Eflipfois fdineidet: fo entfpricht bema
felben auf ber Flache ber Kugel, vermdge bes vorberges’
*  Penben Paragraphs, ein gleidmamigter Purtt; Wairve

nun Diefer nidyt eben der Punft r: o miften avf dew
- Sinie RS gween Punfée r feyn, welcge bie Sigenfdhafe
Gaceen, daf : ‘ o

" RS:1S=AC:aC - ¢ ¢
“wdre,  Demnady wiiede die aus diefer Analogle gejoged

e Glelhung P S '

SRR rs ~R§. .'c“

. ‘ T AC T

meldhe vont erflen Grabe ift, 3rv0 Whurgeln Gaben; wels

ches nidt angebt. Demnadh ift der Punfe r. ugleich

auf ber Fladye ves Schnittes mn und auf der Hberfldche
er Kugel, und folglihy mn ber dem Schnitt MN. ente-
fpredende oder gleidynamigte Schnitt der Kugel, . Da. -

nun ferner s o
' ST : St=SR:S =AC:aC. .

ift: fo ift audh _, e
T RT : 1t = AC : aC; o
und folglich, rocil die Srundfddye PQ einerley bleibe,
ver(di¢ fid) bag Gegment MN ju bem Segment mn,
. ®ieACmaG.  Dadurd) abet find nun jeve Schnicte
. e Ellipfols auf glelgnamigte Kugelfchnicee veducice,

§ 12

. , . .
= . Ty - e - ity 2 - /
T L T e s W e v 4
- i 4R gt
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- §. 10, Wenn berhrady . an, 1.): bee> Jubalt bes
@gmems BMNC 3 fuders ifi: - fo-£arfa man nﬁl&b ‘
~ bas Segment BILC befonbers berechnen, el es  tié

* $ilfte bes gangen Faffes {fts und fo 6RIb eigentlic nug

nod) bas Segment IMNL:  €s fey aEdcHb die in deni

Saffe befchriebene Kugel. Diefe wird prfliich nach dere

Sdnjtten AD;:BC fo gecheilt, bafi fid) daburd bie mit

“AB, CD-gleidnamigre: Schnitte ab, - dc beftimmen
Rffea} ind das Ségment IMINL, auf bu RKugef reducict,

- wird imnl feyn, und f d) gu lMNL roie il :3u {L verhalcens:

C 611, €8 feh mm (Fig. 1IL) die Kugel ADBR nacb. ‘
bem Diameter AB unb der Paralfele GF sontal, und’
fobann nad) dem Diameter DR- unb“’ber arallele Mn
uettical. ‘gefchnitten; und es ber Jnfalt-tes Prisma
CEQP gefunben’ werden, fﬂ) Pp uneudlidy Flein
thib & gefdebe nadhy dée’ Siile mpnnodh ¢in »mitaléa (

“©dnitt mit Mn parqllel; fo wird auf Biefe Art ‘eitié
Schelbe oder el Tefler' érs ‘ber Rugel twegaefdnitten,

* Deffen Gtunbfidche -die- Jigue: und. Geffe bes Cirtels

: KNL pat, unbd beflen, Sibe . odver. Dide, = Pp ift.

- l}er ‘it durdh’ bl beyben- fiad) ‘AB; GF ges
. & botijonfaféhShnitte in drepy Thelle gerfallt;

iten Stgm' und Grdfe OIM, OIKL, LN i, umd

fiidn fiebe lelche, Daf ber shittlere Ab(dynite OIKL, mit .

er Didte Pp mul‘tipl?d;t Has ’biﬁermﬂa!e bes Prisme

ubgfebr, Deffen Jw ) \h{bm ift. ;
. 6 2. Manfee:deomuady der &awmeﬂ’erw ?lk
gﬁ.&Cm:, benDogan BE =2 A beu"&)ogm%MD_@

pm!; e, ab sesronae oL BRI w7
RS T CE“'PQ:fn/\
- CP = fin @5
2emit ”?? R "‘:ﬁ’@ﬁ ¢ Tl
dodeTn !"“‘-PK-.-cof@

‘%téﬁnhimmmmmnm PR = 3 {ocﬁ ‘
€ + a |
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' “QUiztricofi Qrcof i :
o PQz:an:téofcp ﬁm,b. A
leuai{) R
ﬁnzb fq )\a;of@. Co el L
_ llnb has'@f@mm ber Q’t:fe[ﬂm Tt
| QlKL::ﬂBQA»aIBK:..wf Q*, ;ﬁﬁ.cofxp-hb Cof@’;
weldyes, mit der:Dice Pp = 'd fay @mampxgm, bag
Riffeeentiale des. Prismn PQEG:- -
edZ.-.fm[: cafxpgcof@ dﬁMP-Ha.cofmdﬁn@

¢ giebts  Da
: - QOf@:an fnt(,

g o o= h—pe i
= —~1A%)
| r(ﬁ;z - fA’) dﬁp !
ah dﬁ @:u W) e
' &:r?&lt man, awm, man Mc ‘&);rm fegt uub bic S&n
Quction bomlmmta -
s afg. (b Chreoldd
C'f A= PR réﬁmk‘w-eﬁnk*) )?; s ; |
BT TN ‘B biefec Formel wire win bas. Jrfegrole
0 fudben, reldes fobann ber verfangte Ynbalt bgs ,‘Qrk,
saa PQEC fegn wicbe, , Tan fann aber ber: ¢rmel
it anfeben, weldye Geftalt bas Sintegrale haben werde,
d ‘werbe it fotgenden den TWeg daju anjeigen, und
njoifchen fiek angeben, role Tich, bst: Jnbale des Prignm
durd) blop geometrifche Sebrfdbe aus Betradiung ber
Sigue findeh tafR. . I foagebemund an, tas Prdsma
PQEC hady deniBebuitte €CQ in:gueg trlanguldrs Pries
mata 0 bert@eilcn, meld)e einanm in ubfd)e mxg .

x! - ‘tJ‘ -~
¥) Died iftl
Zambere
tand, im
-, Stlle17y



dbee o, RAENRHING bed PR e . e

.~ biledh bag @atitruent €' gebenben' Sihiiliee CP, CQ;'CBp
WO in- AGfidye duf ble vectwinlidyten Sdynitte QP, QS
mﬁw.sm Safer-auf cinerlry Ait biredhriee wecoas
Ebnnen, © @odant; b i bev Figurofe Blache der Tafef
© bR einen butdy Bog Cencrini ‘C-efeitten Schniee Bewr
Sugel veiflelle, Welther Sas Pristta’ n ‘Jween cufrbige
e Eeitent”gleiebe Theile cheites fo:viefime ith - Obw
| dine S’ - bhe Deteicuy oty babwedy nodertsd
| gﬂi’ guthadién, o~ -ncl Dheie o e
 § 140 Auf iefe Are roled nun bas auf PQC fefend
- 8¢ Prisma in dex. EVe Gigur vorgeflells, - Die Grunde
-fidbe QPGiftiein geradelinibier und tn: P redytmintlide
ter Triangel,  Die Flachen QqpP, PpeC, Qqet: fink
¢ben, und auf QPG ferifredhts - Syirigegen ift die Flade

Qe fadacify; st ipr Centrum, (R.Co - Remnacd fny <

ass ps gedfite Clrfel dew Sphave, .~ Shingegen ift-qp cig_
Beiner-Qirfef, und dahec Mo febiel durch das Prisma
gehrude Flidie: 48P ool .. Diefe: conifibe Flacde
theilt uun das Prisma in oo Porawiden qopC wah -
- Dam-erferec-wird-gefunden, . weni wian die Kugelfladse
. qep mit dem.britten-Iheile des: Hasdmefers Ca mulsly
phcirt. . Sefteven afex findet fill. inbemman die Fiade
. QQpE-mit besa toitten Telfe dev Hife PC multipticiety
§. 15. Diefec-legtere InGalt iY tun leiche s Fuben,
Denn es ift & D
~bio DWePC=fnp, - T
;?&;%%%: QupE = & (b, Cof 4. Col G
mn ~ )

adb . C T
o PQRGEL bk b.cof §).10.co00% .

= §'. 16. Hingegen um den Ynfale bev S)ommibo
© gpeC du fipden, muf vorerft dle Dbdrifihe Grundfidche
Derfelben qpc Beredyict m«be& 7 tiches, a qp ein4Boe
L \ Sey - gm



434 -1 3 e Rpnberts Ynmentangen -
gemeines feinem Cickels ber Sobare ift.-nidst fo it
t2i6nr gefdighen Eaun,. . PRan, veridngere demnady dems-
Dogen. cp bisin A} ‘Qy ift. Apg.ein Qualraut, und.A;
Rsr ol bes %wqpn e siche man dueh. As
wad g einen. Bogen eines gedfron) Clslelns: forbot man,
ayf biefe, Ayt den fpharifchen Triangel, Aoy deflen; dren:
Giton, Digen, m,atﬁﬁten Citkeln fmlsr‘,o Nun ift dep;
© Bogew api£ben, degienion dev. in bee aten Signe 1K iff
bemnad; ift der Winkel qAp = Q/ SSobann ift beqy
anbre Winfel gpc dem qerabeumcbten QCP gletd) 6¢§¢
| haf folg(icb Denetbdnes W ot

BT »tangW:iﬁQH:PC-—fn“A GHQ. SRR
£5a nun, vell A¢ m M«nﬂiﬁ, nm;m ’ﬁigomi '
-'ﬁmifd)m Regetn = 0oio
S _ueeoquc::cofw.cdftp“ Sty

_gcwmm witd: o ndli0'Daduedy audy-ber drite intet
My ¢ beftimmt, voslchen. wie 180 L K nienrien wolleni3
Nun-ift der Fldchenraubr des fphdriften Jniangets =
Pern: Licberfdhup dee Summe felnlr @lnm ‘e bwbdb
Bew Citter *); bemndihox: - sosi 0T
il oz w+tp+'(go°s-lk-—zsbﬁzsw+ﬂt—k
-~ Bier:mub nun widnb k in Tpeilen: des: .\)dtmm'a% .
Bevedynet werdews:  Eadlithy da- pittoon noch-der Flddens -
bium’® Aqp abgepoden werben mu@, ‘unr'qpc allein 34
. Dabenafoift bcr"mt@gm pe=Dyu bomndihp_ 93?
) = @. ﬁolgud) ber. lachenraum .
' (2= ll‘lb), ‘f o

unb ba@er ver Fladbenraum e

- qpesrkY—k ey (r-—f@>—w—k+v 6 1@

Sieraus erbdlt man nun den §nbalt der ?Jowmlpe
qpeC = § (w —k4-J, fin ),

| mldm i bem botbin (@ :4) gefunbenen 3n§alt bce
- Poras

. *) 6 Jufdsge sue chgonommze, § z;, i‘m . 3. bee |
3;7;;«30. " = ’ :

i %



d5er b, Rbuflittoningted¥ieeel, Sanmed 16, 435,
, .Wmﬁﬁ Q%PC abbire, en; garen Snfale bes Pribe

3 “3 e . fwt -v 3 e
e@Pm§ (w -«k -M;ﬁm@&%dv-b q}ewof 4')»
gﬁfé d:é;@ ﬁ“bm'é"’ RN gy 4
: DE )“ﬂ ¢

§. 37y :Sbiej'e gan,;e :’;otmc( mcb mm bth

1
Mﬁmm Sbmnestﬁ (?. xz) CEE
fin b == A .sof

nab. §im»6 crgiebt fish 1/ xmb qof ‘p gsbm ﬁ
,‘5,4@:.,;,” » .
—fi‘*-u’u‘ 3L taﬂgw_—ﬁﬂA {n Q, ‘;s,’"' K

) . cof k= cpfw ¢of .- e ";'." _
: llnb gi%:uq,gpitb . i, fqukgefunbm. o

6. 18. TBenn i gber bie Terthe ﬁfmw W
vetheier, wen fie in bee Jormet u.fegen: fo ift . .
*:acof\}e-r(cof@‘-—-ﬁn)\} cof@" o,
cof w=fin O:f (ﬁn@"f-ﬁm 7\’) ! s
,memnacb f <pr'( % . A) ,La;-,-m, ,
. n co 22l fin A%
elk=re rEeFme e

. R B - ‘c()‘@ r"@z f}‘f)
Und. bo{)er, um bie Brade ju vermeiden; + v

L fng
G'Qqcﬂ’-- zArc. cof, {r G +1A’} .

’ [m@ Y (cof *— A )]
[ cof Qs r(rncp’-]n-fn‘);

_ +ﬁn Q (z+cofcp’).Arc. fin,

o

' 2. {2
Che r(cof@ fA)

""'QA!’

e 19

1
s B N
o N R SO

Vs il



ﬂé 1. 53 &Memmmm

56, 14 N diefe: Are(ft duin der Yulalt e auf
pgc (Fig; JiL.) ftebenden Prisma burdy Beftimmon
. Sunétipten Yon’ @ awdd AT duegebedcte.  Lnd” irfes
' madyt, Baff mantnur @ und A verwedfeln darf, um
durd) eben diefe Formel audy b Jnbatle ves- auf GQE
{tepenten Prisma_ju Haben. MNimme'may diefe BVees -
mecbfelun& vor, " iifid Brids [Qbann {n Bebden Foirheld die
Sunctionen fin & unb‘col @ butdh ¥ (fin Y — fin A%): .
fin 1 und fin A : fin aus, und ‘aodirt bepde Formeln
gufammen; fo erba}t ma bert Sybalt des auf weri-gand
A { PQEC fteQenb&'n Prisma ober (pberﬂdm

g ment burcb Y inb’A, Bind-demmady-Oetgeffalt duibe
‘gebrict, wie er aus Yer oben (S, 12.) gu integrivert vos
gegebenen Sbtf‘fereﬁtiafrormel Qurdy die hntegration Hirce
follen gefund nmetbm, wenn mdn alfe oamit votjunefe
mende Reduiciionen wid’ %ermaxwmgen oa:w mauafa
wfmﬂ"m T e

6. 20,Die bier: mgtgabm ‘Bmdymng gie&t m
nad), wents f e vorqmmmm witd, folgende Formel

z= Arc.caf. § FUv- 6

§Z=2adrc.c U’(h}:" —{A%cofYn) ¢

Pl Afc,cof; [eal - r(i' P A%) ]

2 CQ lr(‘ 4/1 J “AZ cO‘ H’Jz)]

P 0

. PN cofy r‘(ﬁﬁ fA’)
+ B fnmP‘ o

.

N AR L3 .S DU
+ ;Arc\_cqf T \P el ) }-*z*Arc. cof,
1 o | tAdA cofl ) . ]

"f:. IR CTmvor v
o o+ A

W O e . “

Lol

(*..;

o~
B



/.

ﬁﬁemmem Huput. Skammmg

-‘i— f}\ (z+¢an’ . Arc,. fuf [r(if;"‘ fm) 1

g'A’ noft,u r‘(f"—— A’)‘
mouon b 4 uﬁem (BT&F“ e ba? @i FPQC, ie 4—1:5-
. m ﬁumo»f CQE mne g)zisma ik

t.
. § n. fmlmm nun, ober, oﬁm mxf b efen llntee-
SO piifeien, begde Prisaua pfammen; fv fagt iy -
biefe Sormel in etwas Eirjer machen. .. ;ann wen
man, wie es die 8ommwt, tym Xusbrud im fﬁng
ten Glicde . .
N IR ) A“f’n S
Cria nﬁy_mmww' i
déhm coﬁnus umv {o ift ber ba;u gcbéum

L Pdngrefany T
. ?’(ﬁmb’-—»fn A, cof\p)

Shm ‘ﬂrbk’.ﬂ‘ Sinus gevade ber ofinus ded Qiogms
im esflen Gliede der Formel, Demnady madyen dee
Bogen im érflen; und der im fiinften Sliede sufanmens
- genommen, ¢inen Quabdeanten, lund daber bdie Doppelte
Summe bdivfelben einen Halben Cirfel —=-ar,  IMan
bme diefes audy aus de At fehliefen Eonnen, wie diefe -
Eormcl gefunden worden, Denn der erfte Bogen- lﬁ
w =PCQ (5. 16.); 1nd fo muf -aus gleichens: Grirnde
“ber fiinfe = QCE, bemnad). beyde jufammen = PCE
?o @)r fe n.  Sobann find in der Formel das vierte
tinerlen; roeil das vieree aiss .bem Prov
butt PC PQ, bas adte-aus dems “Produft EQ..EC =
PC.PQ entfpringt. @nilidy laffen fich audy noch bas
§toepte und fechfte @lub Mammcngicbcn. an bie gu
oo bt Qe -

FRE /~r

-y,

éor
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e coﬂp f(fn\lf-fn A%, tALA, cof\p
(P —fin A2 cof ) " P ()" — A%, col )
- gehovenden Ginus find, wenn man nadredynet,

fin ™ e F(NA—=12%)
F R*—1a% col?) " cof A, (>~ fA% cb’f\[/‘)
S,zmco nun 9ag Produft-er bepden Sinus von dem Prae
dufte der benden Cofinus abgesogen : fo findet fich, nady

"Betannten trighnometrifdsen Regetn, fir den @oﬁnus ber
Sumthe von beyben Didgery nach B&ﬁ,wb«m

moet uusbm(f
\ folg : r(rmp'«-.rn A%

' cofA ? o
me!dm aflenfalls auch aus Betraditung der $'igur batce
Eonnen gefunden werden. Da derfelbe negativ ifts fo ift
Dies étne Anjelge, die Shmme beyder Vdgen fen griffee
© als go®rad; bemnach) die boppeite Summe, al8 weldye

" eigentlid) in der Sormél borfomnit, grdffer als 180 Gr,
©a nun diefe doppelte Summe von der doppelten Sums
me es exften und filnften ©liedes, - weldye genau 130
Q)r. iit, mug abgejogen werden: fo rerderi bas f, 2,
¢ ‘und 6re Olied {)ierbutd) auf ein @tmgw rebucm,

mld)es . o
— 2 Arc.fin. [rdi—mmy -
' L ~cof X ' !

tﬂ Unb audy biefer Ausdrud wird fioch gefd)meibiset,
- wenn man okfm Bogen durd) \f(e}mm Coff mxs, wcld)a;

— L eof

= eof 37' )
‘ sefunm witb, beseichnet, und daber an“au &mm
4 ®ligder der Sormel {dledhehin nu:' A

| a— e.Aré. eof [ coN’ }

fcﬂ. Qk im &rimn uib fwmbm %N ber 8mfé!
. ‘von



3
N\

er b eftfiiiting bés Popedt, Rarinnes .oyt

»orl’ommenben %bgm ﬁub mit bm‘d)lebmen Qoefficiens
. gen multiplicivt; Oafer 136t fidh Feine weitere mebuctim
\Mmit bbmebinm, duffer tap pion npd) ,
PP L0 i tw) Il tang A
o i e )
‘ feﬁen fanp. . T -
. 22, Tix Habep bemnad'), toeniy mlr er‘ﬁbeme(bte /
. éubﬁmxtton uotmbmen, fuv s auf PQEC [kpenbc
Prisma f" h)
) r £A 2 >' ]
6Z= -ﬁ%\-b— ( RL +ff\‘7‘¢ ~
o ‘_".f.' DL . of\}, '
"‘3"1'!; S T, H '_‘. s -—-2Arc.cof
PN cOf 2

tang AN
zil by A 2 col' k’ Arc. of
&mi ( + )‘ .-: tang\P o l" )r %v

ah —-f-rr@ foy

) Q&efe e Jft demnady as yntegrale ber o(mt (§.
egeigen tmrgegebenen: Wercnuatglctd)uua

. “ 2__,.33 A, d b . (e s cof\p) ‘

) JV.«‘ (f\p" f/\‘) .

3 ‘Da f cbs aud) bier nodh uid)t feben laﬁf, mk

pas: S'mggrale aiss ‘dek Diffecentialgleidhung folge: fo
wollen wir die: @adae-aml‘ebien, and fe

vem erftevn Gefundien wird. * Ju diefem Enbe
iv nue das ntegrale ju differentiiven; und da eralt m

wit, - vody ofme alle Reduction; folgen&febr memdufsige
i’);fferentiaiglc&bung o

6dz=_ LW 3”"’“’\#——'-4 WDty
e S F QL) ed s
e 2 © AT

, e bgme -



w40 1 .‘3 b. Wﬁd UWM
4r‘(r4,‘-.fx’) e diy .

v : T
'4'_- = W) iﬁf sb’-}- £a%).d
oo o R
o + . :d cof\p o + rA{(z+corA’)dr4,
. TP eoh) | ool P g
o , Sy zfA‘ r*(ﬂp’uh‘)d cof.l,
( s,,A.;,,M,j_ i —— T
m* col\p r(f\p‘ ' D&) dup
‘1 ~ f A 3
AN f :‘ " :\ N o + bf)\i cor\lhdf\ll .
N ~ T TPy =i
T ‘b&fe @Ieidmng myB fich febr th de Kirze
$leben lagfen, weil fie/auf 2 @liever fod Eonnen “reduciee
mweeden.  Mm Diefe SReduetiory in einer gewiffw Qrbnung .
~ porgunefmen, werden wir bey Wpn bm; mum meem
anfangen, als weldye alleing mit dem B, mulnpl(-
cite find,  Der gemeinfame 346 bg etbeu 4;
W d-fin \p; und fo miffen fie audya
men Nenner gebradyt werden, weldyer (Y T’(RV f A‘)\
it Tird demnad) das erfte Glied mit 77(f > fA‘
bas jente mit % bas britte mit’ fxp“ (f\p’
%nuluplmrt‘ fo baben wi

-6f A B A fA? f }\‘5 ‘
Cdng Wi f\f +3 |
ﬁ/‘.r‘w- . :Il-_af\b‘+ {f-{;:: .
e 4 . “
Da. [;ice, bis aufbasfqte Olied 5 TA%, die dbrigen ﬁQ
, aufbebenz fo ift der. gangej(uabr\;d {d)ud;tbia i
31

DRt <o = e oy 2
l(,tg‘b bie)tn tft bie nﬁc Wfte ber M«mwm
220 :
- | . §-95.
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Da fidy: aud) bivt: miedertim, IS auf 3oey ®licber. : bie
ubrigen arater: eiuanber aafgcbtn H -fo mirb ace gam agus.
- beud auf’fmm
Lo cof iy 3f)1¢-w}fﬁ‘ fo ;

hwﬁ~m(cw.u«u
uhd enbltd) aud) diefer auf . ¢ ‘ -
Lo 3[’)\‘cof¢f¢(dfmp H
o .‘ % " Lot '310'\? ‘c*’v .

oL 1‘\,(,4.1’((\5‘ —iA !
rébucﬁ'.'t wefﬁﬁer ritsn’die cmm @afte ber’ Wﬂ'mmia(;

| sleid)uns (§- 22) it |

\ § 26. Man Pann wn m baer an tidwarts ge&m, ,
und ftufenreife feben, ie man die vorgegebene Diffes
rentialgleichung pdcte 3«{«([& und vermandeln muﬂ'en, .
~ bis man auf dée erfte (§.°23) gefommen wdre, weldje
~ fich unmittelbar wiirde habdn integtlten faffen.. b fas
ge, Daf man es nun, fehen. Edrine.. - Aber daf man es
~ bétte Ednnen borausfepm, oberabucdrnosbmenblg anrwenda
bare Negeln porausbeftimytten, lt;as,tﬂ eine gany andre
~ Grage. Unb man fiet bierays, wie fehr der Jncegrale
caleul in Abfiche auf fotdre a"tﬁmcnbig anwenbbare Ste.
seln guciicBebleibe, = . . W

. *"f

§. 27. Wir. Eonnen mm, um: ben Unterfdhied bes
Berfarens nod) ‘r‘lgtcg 3. madm, bic Differentials
gleihung _
\ adze <¢r+f~P ‘E°"¢) dfy
. T iR
~ pornehmen, um fie nad) dent' Porfdyriften der Sm‘egmr.
vethnung gu bebandeln. . Su biefem: Fnbe mwerden wir fie
~ ebenfalls in gween Teile geifdlicn,. und bey jedem vie

.S'ttat(onaﬁtat u beben fud)en, bd}'em ¢ angeft,

p § Z?ﬁ Oer ¢ine zﬁcil,- mem wide burdy f A®
eue"' AP :{‘.' ’

.~

3 - i . .
‘ - v ? z’ i N ";?.x -ﬁ"“'?‘ b' : ‘:' { .2*“ ’ iw‘;*
(\
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fy.colindly o
: f\P‘ r"(ﬁb' fAz h . .
‘ w\b at gine geboppelte ;3trarionamat weil cof yin. .
Mo “ouf finy irratfonal ift.  Um bme B0 Q\Z;Jen N
‘mfrfeu wir nur -~

SR 3—cof\}, dcof\banﬁauﬂp df o
b PPN ol ) arftate i“(ﬁpz.u ﬁn ;w} o
. fegen. Damit wird der Xuabtucf in p ot s
' . cof . coﬁp L

l'-c!i}) T"(cof/\ ~~ cof )

 wibiabAE Mudm el 3rrat’londlﬁaf u .
 un aud) Diefé gu bebert, fese‘ mian

cof v =
e 0[ 21 ) Y
o R c Qx ,‘ xsd JQ’}'rr

. unb fo ift @ eben der Winbely Bee cben (g 21.) vorfam,
“und fid) allenfalls audy in ! Der Sigur finden fafr, x if

die Tangente. femer .@o!fr:... Usd mann ﬁnbet* fich
© dcof ,‘~}. S 4xdX '

cofa T ‘(}&)2 3,
¥ (cof \"-—-caﬁf?) 4x
ol A - n-[-xff :
a2 2% 4 xt 2p
gy 04 S L
‘.ﬂ3¢rb¢n diefe ‘IBert[)e gefest, unb die Qtebuwéﬁ 'b’m‘ge-
nomment 10 echile man .
+ ¢ (—x5. (I‘FX)adt 5L \,‘
(T4% 3% (19 or A2, +x‘ %) i
einen Husbewet, . welcher vaiional ift, unbd fich) daber auf
Sogarithmen oder Cirfelbdgen veduciren (dfe, windin s
‘ben Nenner in joeen Qmmnanﬁb ff. : B

. §. 29, Der andre tbenl“m 8ormel (§ 97), e
mm zdz ebenfaut vm) f At bi»ioirt, i ’

T#ia e

-

- Bt
P

)



o dy=

a4t S »9 Qam&m"ammrlungm‘~" o
| ‘ P, dfY

‘ TAraF=iy
,biefn Ausdeudt Hat.nun gvar nur Eine S'rrattonalitat ;
“bagegen aber in bem Winfel Y etrvas Transcendentes
. fo baf jene muB geboben, biefes: vermicden werden.
* Uim feBteres 3u ecfolten, muf man vor Allem bas. Su-
tcgrale oon N
df mb

Gen. Denn man, ey ntegra g
ﬁm anae xuﬁbl’ue """4&dy, und bab‘t rm: y {‘
Ady =y = fid¢,
%n fege bemnad) (5. 12). |
,;~m—f% SR
SR -_i.f-,,
o \_ f : cof cp’

o1 N f A <p
| _ rmp —1A R |
sbemnad), toenn man bic[e smmpe fesit, unby b& Redus
stion vornimme, et .
dfy _,_‘-—cof(p’dcof(b

£, r(rqf.... w) AR

(1—10*).dfP-

i ) e S A a
anbﬁcmt . ,f ,.v,f',’ ‘
Tl ) ‘ﬁ*t ) i

r",.:?;;'-— " Sermer
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3ernerlft St
CdfY _ .-—fl,.qofcp.d cof @

| d"p -cofy - cof @} (cof * =A%) o
, o ASDAfQ . - -
('—f Y (ol =197

b = “‘P" '“P‘) afp

< = AN, (1= (O ) (cof A" f@‘)
: g'mrb nun e (O rcof A ==2v:(1 4 v?) gefest: fo

. toird die Jvrationalide gehoben; und man’ erfalt cinen

“. tationalen Beudy, der fidy im Sntegritm " auf ‘Sogavithe
~ men oder @utelbégm rebucirm (ape. —_—

§. 30. Wan fann audh_auf diefe- (eftere Art Gende
' ‘I[nile der Formel gufammmmbmm 3 und fo rirdb man

= [ibdy ¥ S, cof Y, dy)=y. (tH-f*P cof )

— /v (Y- ocaly) -
baben Diefes giebt, wenn man 1 durcy ¢ ausbtﬁdf,
-unp die Kecyuung vornimmt,

iZ 3 O—SQ | T fA
OO (Arcfn.( fQ)

f Y OfAz— f ’)
- + -A, r(:—fq? : )
* RP” cofA‘-— (32 cofa”). Q- 10°)
1A, .
o (6 3 TP Pan— 1) )
Das legte Glied wird ebenfallg rational gemadyt, renn
man (Q:cofA==2v(14v*) feft:
§- 31, Cben fo fanat man auch, nadhdem (§ 29.¥
Uy (FO— EOY): (A
' gefunben wotben, biefm QBettb burdy &ausbrucfen, ftte ‘

bsmmaq
: §fs =

Und bafer -

3

-t

: fA‘
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446 ,'1;3.@&amb§mwz iber DR R, -
Y= 1Y)

= 2

fest. Lind fo wird man, wenn man die Sted;nuug oes
nimme und bebér(g rebucut,

: (9.@’4— (7\") FRP

{;\f— T A r(f‘!’ fa ) (‘P"‘@" °°f¢)

' + pfa—2cof? D\‘) r(cof)\’-- cofil®).d ¢ofsy
X v  (1—cof?)?

erfalten’ wo fidh das’ gepte Gifed riederum. rq(iond

macbcn 1&§r, wenn man, mie § 28. ‘

\ " Y
cof Y :cof A

—X

+x

9. 32. 9)'&am regt aber aus aﬂen biefen MetGoden,
. ,baﬁ dadureh bas gefichte Jutegrale auf eine inbirecte unb
 febr mitlauftige Art er{mltm mirb. o :

| . fegt




