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OBSERVATIONES VARIAE

MATHESIN PURAM.
§ 1

Tab. VI 'St ea numerorum decimalivm indoles, ut non modo in.
ftar numerorum naturalium tratari, verum & omnes
quantitates utcunque irrationales, feriecbus decimalibus ex-

primi poffint. Ut ergo infinita hinc patet feriecrum decimae
lium diverfitas, fic illas univerfalifime confiderare poffumus,
ut fata ex multifaria digitorum vel numerorum fimpliciom
combinatione & permutatione enafcentia. Nec eft quod due
bitemus, combinationem iftam & permutationem humerorum
certis & definitis legibus effe fubjeGam, quotiescunque for-
matio feriei decimalis certa lege fuerit innixa. Duo ergo,
eaque maxime univerfalia. hinc exiftunt problemata, ad quae
fere omnia ea reducuntur, quae ad cognofcendam quantitatem
per feriem quamcunque expreflam & ad patefacienda recon-
ditiora ferlerum fymtomata quidquam faciunt.

Io. Data lege , qua formatur fevies decimalis, invenire leges,
quibus numeri fimplices permutari & combinari debent, w
inde [eries propofita emergat. -

IIR. Data lege, qua numeri fimplices in ferie propofiea fbi imvie
cem fubfequentes, combinati €5 permusati fune, invenire nae
;ura;z quantitatis, ex qua [evies formatur, vel cui aequae
5 eft. .

§. 2. Utriufque hujus Problematis Solutio univerfalis vix
»fperanda, cum & fpeciales difficillimae fint, Harum %
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fimpliciﬂimam dabo', ut exempli ergo poffit effe cet;:ra's inv'c-m,. VL

ftigaturo. Notum eft, feriem emergere decimalem; nume.
ratorem frationis rationalis per ipfius denominatorem divi-
dendo. Quare divifio numeri rationalis per alium rationa.
lem ipfi incommenfurabilem lex eft eaque fimpliciffima, qua
infinitae feries decimales formantur, Aflumta itaque hac lege,
problema prius mutatur in fpecialius fequens.

) PROBLEMA L

§. 3. Invenire legem, qua numeri in feriebus ex divifio-
ne numeri rationalis per rationalem provenientibus, fibi invi-
‘cem fubfequentes combinati & permutati funt. :

SOLUTIO

Sit Numerus dividendus = 4, divifor = B, dividendo
incommenfurabilis. Inftituatur divifio, fitque quotus, ante.
vam ad partes dezimales ‘gervcniatur = C, refiduum = 4.
aontinuata concipiatur divifio in partibus decimalibus, fint-
ue facceflive quoti m, n, p, 9, &c. refidva 3, ¢, 4, e, £, &c.
Zam cum nollum refiduorum 4, ¢, 4, ¢, f, &c. majus efle
t divifore B, & ex natura divifionis' decimalis refiduis con-
ftanter adponantur. cyphrae, necede eft, ut, peractis aliquot
* divifionibus, refiduum primum a revertatur, a eoque ob ean-
- dem rationem revertentur eodem ordine quoti m, #, p, 9, &c.
cademque reflidua b, & 4, ¢, f, &c. Ufque dum refiduum
primum denuo revertatur. Quod cpm in infinitum eodem
ordine procedat, hinc erit lex ferierum ex divifione emergen-
.&ium: Numeros fibi invicem [ubfequentes poft certyms terminum cone

-0 s

Santer eodemque ordine redive, quo initio fibi invicem fubfecuti fung,

§- 4. Quodfi ex refiduis 5 ¢, 4, e, &c. quoddam fuserit
cyphra, per f{e evidens eft, divifionem terminar, adeoque
quotum effe feriem decimalem finitam, quod accidit, quoties-

-cunque divifor B comprehenditur fub formula 2°, ¢™ five com-
;ypofitus eft ex dignitatibus binarii & quinarii, dividendus vero
apfi incommenfurabilis. :

Vol 11, . R- " §.5. Non
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Tab. VL. §. 9. Plurimae hic fua fponte fe offerunt propofitiona
& problemata, quorum quaedam tantum indicabimus,

Io. Si mumerus integer per alinm quemcionque integrum divides
fur , quotus erit aut muomerus integer, aut [eries dec
' wmalis finita, aut [fevies periodica.
II°. Omnis fratio vationalis aequalis ¢l vel xsamero insegro, wl
Jeriei decimali finitae vel periodicae, -
- TII°. Nubla feries peviodo cavens aequalis et quantitati rati
nili, & cootra ' :
IVo, Onmes quantitates irvationales nomnif feriebus decimalibn
. emspdicas aequales ¢ffe poffins.
Vo. Si quensitas q A ad aliams B fuerit wt unites o
" Jeriem decmm defiitusam, ratio ifia per quansite
sers. rasional o . )
- VI, Data longisudine periodi feriei, fve numero membrorum
quibus conflas , invenive divifores vel fraSfiones genetrices [v
vierum, quae periodums hujus longitudinis babeans.

VII°. Data frafione quacunque rvationali - invenire Sformulen
longitudinem periodi exhibentem,
VIII®. Si feries decimalis formetur ex additione continua fraioe
num rationalium [eyiei A B Cds D &c. in feries de
,  Cimales mutatarum , ex lege progreffionis propofisae [eriei ine
wenive s ' an periodus fevierum-fsonmmas exhibentium continit
major evadat , vel continuo tardius incipiat, nec me?

§. 10. Tangentem arcus ipfo arcu femper effe majorem,
finum vero minorem, abunde conftat. Cum jam tangens AT,
arcus cujuslibet AM (Fig. 1.) determinetur,” dutta ex centro
circuli C reta CT, finus vero A4S, duda recta ES axi AD
parallela, five ex pun@o axis 4D a vertice ‘4 infinite diftan-
te, hinc dabitur inter € & D pundum quoddam P, ex quo
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per M duchtur re®ta PMQ, fit AQ arcui AM proxime Tab. VL
omniom aequalis. Sit enim radius = 1, arcus AM =,

finus A4S =y, finus verlus SM =x. AP=2. ponatur 4Q

= AM= Ve eﬁt .

. QS: SM = AQ: AP,
(v—y): x=v: =

vx
=
A 4
Eft vero
Y=y — — 1} u v’ z v’ & &
2.3 2.3.4.5 1.2.3.4.5.6.7
) . ¢ I I
r=—0— A - o8 &

2 2.3.4 2.3.4-5.6. 2.3.4.5.6.7.8
adeoque, fada fubftitutione, & inftituta divifione, erit

I ¢ 1
23 —— LF B &

Quae feries diftantiam AP ita exhibet, ut dudta PMQ fit 4Q
exate arcui AM aequalis. At cum feriem arcus vel variabi-
lis v ingrediatur, diftantia AP hoc modo etiam variabilis eft,
quam tamen, ut analoga fit diftantiae AC, ex qua tangens,
vel diftantiae infinitae, ex qua finum duximus, conftantem
ponimus, fiat ergo v=o0, & erit 2=3. Unde erit BP ==
BC=radio circuli Plura funt, quae hinc confequuntur.

Io. Relfificatio arcuum circulavium quantumvis exala, eaque in
praxi ommium facillima,
- TI°. Delineatio mapparum majorum ex opticis exa&iffima,
. 1lle, Formulae trigonometricae €F in minutis fecundis exaSae,

Jaltem non consinuae, -
: R 3 * IVe. Qua
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Tab. VL

§. 14. Formulas trigonometricas pariter hic omittimos,
cum id incommodi habeant, ut pro arcubus, qui 223° majo-
res, 672° minores funt, aliis opus fit, quam pro ceteris qua
drantis arcubus, ceterumque inventu non adeo fint difficiles.

§.15. Ratio QS: ST eft = (1—x) : (3—=)
Eft enim '

AT= —— , AS=y,
I—2x .
r
_
T 3—a
Unde _
X
SI= 4 y= 2
I—x I—2%
3y xy
SQ=- = .
° 3—x d 3—=x
: T X %
adeoque SQ : ST= 2 : 2 = (1=} : (3—5).
3—x I—x ' '

Hinc deducuntur fequentia. o
Ie. Cum AQ proxime fit aequalis arcui 47, idque eo c*
actius, quo minor fuerit arcus, erit SQ groxime diffe-
. rentia inter arcum & finum ; cumque fit ST differe
tia inter finum & tangentem arcus , erit haec ad illam
proxime, ut (3 —=x) ad (1—x) ; " adeoque fi arcus
- continuo ponatur minot, haec ratio ‘tanden accedet d
3 :1. Quare ' R

II°. In arculis valde- exiguis. pars, qua wﬁgens‘txcedn'? a
cum, dupla eft ca, qua arcus excedit finui. '

1Ie, Comt




4 .
-

#8 ) o (3% | 137
[Ile. Cum tangens poffit confiderari ut femilatus polygoniTab. VI.
circumfcripti, finus vero ut femilatus infcripti, hinc quo- '
que erit proxime differentia peripheriae utriufque poly-
goni, ad differentiam peripheriae circuli & polygoni in-
{cripti, ut (3—=x) ad (1—x), quae ratio tandem erit
- =3:1, {i utrumque polygonum infinita habuerit la-
tera. . :

IVe, Patet hinc, quomodo, data peripheria utriufque poly-
goni, longe exatius determinari pofit peripheria circhi.
ac fieri folet, fi pro hac fumatur medium arithmeticum
illarum, quae confiderantur ut limites arcuum circula-
rium. Quod utexemplo illuftretur, fumamus illud quod
habet KRAFTIUS methodum Gregorianam examinatu-
rus, Inf. Geom. fubl. §. 128. Sumit vero pro limitibus
quadrantis , 8. fin. 113 gr. == 1,56072, & 8.tang. 11§
gr.= 1,§9130, unde medium arithmeticum = 1,57601,
pro longitudine quadrantis, quare hoc modoeflet ratio
diametri ad peripheriam 1,00000: 3,1§202 a vera.
multum recedens. At ex noftro principio debet efle,
G—x): (1I—x) (1,59130 —1,56072): - diff.
arcus & 1§6072. Eft vero 1 —x=—=cof 11}
=——0,98078, unde 3 —x=2,98078, adeoque 2,98078 :
98078 =0,030§8: 0,01006. .

uare arcus proxime = 1,§6072 "k 0,01006 =1,$7078 &
iam. ad peripheiiam==1,00000: 3,141§6. quae ratio an-
“tea inventa longe eft tolerabilior. ,

§. 16. Limites quoque, ex diGto theoremate Gregoriano
dedudi fic exprimi poffunt, ut tandem perveniatur ad feriem
arcui exalte aequalem. Sit arcus quicunque==4; erunt limi-
tes arcu minores fucceflive o

A

- 2 fin’3a 2 fin. fa.
4 fin. L4 == (2fin.£4). (fec.;a)’
rad.

¥ol, 1IL - S | 8 fin.
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Tad. VL. 8 fin. } s ==(2 fin. 14). (fec. } a). (fec” §4)
_ 7 rad. rad.
16 fin. g4 == (2 fin. 1 @). (fec. § 2). (fec. §a). (fec. a) &
rad. rad. rad,

Cum hi limites continuo propius ad veram arcus longitu-
dinem accedant, erit tandem arcus ipfe

& = (2fin. } a). (fec. } o). (fec.§ a). (fec. % a). (fec. 3‘; DL

rad. rad. rad. rad.
five per cofinus

"'—_'-.(Zﬁn _l_‘) rad. rad. rad. red. " &
>z

(cof: L a) (cof. § 4) écof. % a) (coL a)
fimiliter limites arcu majores fucceffive '

2 (fin. } a). (fec. 1a), = 2 (fin.f4). (fec.1a)
T red. Trad.
(4 fin. §a). (fec.2a) = (2fin.24). (fec. 1a)?
e 2
(8 fin.3 a). (fec. 4) == (afin.faq). (fec.}a). (fec.}o)
T rad. - rdd. rad?

&ec.

" Qui cum pariter ad arcum continuo propius accedant, ar-
cus tandem erit ut antea
a = (2fin. La). (fec. o). (fec. § o). (fec. ka): &c

rad. rad. rad.

five

a=(2fin.1a) L&) __ 1“4 = _™ _ &
: (cof. 2a) (cofja) {cof. %a)

'Cum omnes termini huius feriei fefe multiplicent , feries
mutabitur in aliam, adhibendo logarithmos; erit nempe
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log. a=log. (2fin.{a) % log. (f%) % log. (c:;{ a) Tab. YL
v § - ‘3 .

rad, ‘
* log. (cof.ﬁa) + &c. ‘ .

Haec feries fatis convergens eft, cum terminus quifque
fequentis fit quadruplo maior.

& §. 17. Series, quae pro finu ex arcu circuli inveniendo
tur

I 1
y=v—— = ———S— &, _
2.3. 2.3.4.5. -

artificio fingulari, absque calculi infinitefimalis adminicule
ervitur fequentem in modum.  Fiat

(4) y=ark vk btk Bud o oo o OvF o &,

in qua ferie y eft finus, v arcus, radius ponatur —— 1. coeffi-
cientes 4, 4, b, B, ¢, C &c. conftantes, utut nondum determina.
ti. Cum per geometriam elementarem finus arcui duplo=27,

refpondens fit =2 v (3*—»*), fubftituatur in propofita ferie
pro finu fimplo y finus arcus dupli 2 v (»* —»*) & pro arcu
v, arcus duplus 2v, fic habebitur feries altera

(B) 27 (3* —3*) == a "« 24v ¥ 4 bv* v §Bv® o 16 cv* ok &
Quodfi iam feries Bquadretur, & quadratum BB =43y — 4y*
dividatur per 4, prodibit feries C= BB: 4==p*—»*, quae
adeo aequalis erit differentiae quadrati & biquadrati feriei prio-
ris 4. Quare {i differentia haec a&u quaeratur, & a ferie C fub.
trahatur, remanebit feries D, quae erit =0, in qua ergo fin-
gulorum terminorum coefficientes ponantur==0, uthoc modo
determinentur a, 4, b, B &c. coefficientes feriei quaefitae 4.
Docet vero calculus hunc in finem inttitutus,

19, Coefficientes 4, 2, ¢, d &c. faciendos efle=o0,
S2 2. Coef-
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Tab. VL - 28 Coeflicientem 4 efle indeterminatum,
~ 3% Faciendum efle
1

B=———4"-

2.3.
1
c —_— 'I-( - A, \
(2.3, 4-5.
1
D= V. 4
2.3.4.§.6.7.
& §.6.7
4deoque efle
) S ¢
¥ = Ay =—— — A3 A0S — A
2.3. 2.3.4-5. 2.3.4-5.6.7.
e &c. -

Unde fimul patet, ponendum efle 4=1.

§. 18. Simili modo inveniri poffunt feries pro finu verfo,
cofinu, tangente &c. nec non feries pro numero logarithmi
ex dato logarithmo inveniendo, quam folam ob brevitatem

- adinngemus.  Sit numerus =, logarithmus =/, Fiat
n=JA4 Bl v« CP vk« DP v}« EI* v &c. -

mm==A " 2 B/} 4 CP v 8 DI J 16 EM v} &c.
Quodfi ergo feries prior quadretur, quadratum a ferie al-
tera fubtrahatur, remanebit feries, quae erit =o, cuiufque
finguli termini poni poterunt =o, ut determinentur coeffi-

cientes 4, B,C, D, &c. qui calculo ipfo inftituto erunt 4=1,
I

erit

B=1, (=}, D=—— &c. adeoque feries quacfita
.23
== 1 p _-144.% &c.

2 2.3. 2.3.

§. 19 _Equi-
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§. 19. Equidem his nil novi detegitur, cum tamen utile Tab. VL
fit, inventionum referare fontes, licebitadhuc adneCere inven-
tionem feriei LEIBNIZIANE ex formulis, guas pro finibus
arcuum multiplorum eruit fummus NEWTONUS. ' Sit finus
arcus fimpli =4, cofinus = &, radius =7, finus anguli vel ar-

1 1 e— I . 3 "2
cus m tupli ==, erit x= —:',_i:‘_. b ™! (”"'z.) (3”1 ))

XREE ’I‘,n-l, M2 M-e3. ”’-’45‘4:"",&0.) .
2 3>~ 4 9
Hinc erit finus » tupli x pars
= (1, o — (1), (m=2) b &c.)
) 2 ‘3
Quodfi iam ponatur  iofinite parva, five =—=o erit ;3'

— 1y

——X

’: arcus finui » refpondens, adebquex;

3 § 7 .
b _ Py P &c.
a 343 s a‘ 7“7 ~
Sit tangens huius arcus =1, erit b —2 unde v =
a 1 4 '
# #$ # '
P — — S — .
37 " 51t 7r‘)I"&c

Eadem haec feries ex formula tangentium x == m

(r"'t — L M2 a3 g MenLe -2 a3 Wieche meags
23 2 3 4 5§

-—,—-&C~) P TPl sy T2 T3 i
2 3

/
— &C.

S3 direte

\
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ABad, BcCB, ChAC, cuiergo fiaddantur fpatia triangulo.
- rum DACD, EABE, FBCF, nota erit fumma feGtorum
. ADC, AEB, BFC, quam ponemus = &, Sint iam radi
AD = a, AE=1%, BF = ¢, anguli ADC = ¢ grad,
AEB = f, BFC=¢g, erunt feores ut 4%, b*f, ¢

Quare '

U (ateRbfRCE) i@ =4% : AbCDA.
' Vf : BaAEB.
= ¢% : BcCFB.

Unde dantur finguli Se®ores, qui cum fint ad totam circul
aream, ut angulorum gradus ad gradus 360 ; fingulorum ci-
culorum area, his erutis, amplius latere nequit.

§. 28. Inventio radicum aequationum cuiufcunqae gr
dus pofteris videtur effe relinquenda. Dabimus interea rad-
cum omnium aequationum {ummas quadratorum, cobo
rum &c. in genere omnium dignitatum , etfi ipfae radics
nulio modo hinc innotefcant.

§. 29. Sit aequationum formula generaliffim4
0= x" A" " Bx" — cccmeec. Hx2_ IxHE
Sint radicgs, quarum numerus et », a, 6, ¥, d E &
Fiat ipfarum -

fumma = « B CEHy F & E & = f
fumma quadratofum o« G Fy? i 8 R & = fi*
fumma cuborum  «* i G P v 8 R &C = fi*

&c.

Cum iam in aequatione propofita fingulae radices 4, €, ¥:
&c. fubftitui poflint pro x, fiat haec fubftitutio , ficqueac-
quatio abibit in fpeciales fequentes .

o=a"

-
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0= “:"W Ag™! ’*‘ B&”z‘_“_"-r,--v" o "}‘H““"‘T[@&K. Tab. VI,

b = @ ACIHE PO iaaeenn W H O — IR,
0= 9" ——dy*! J(.By'";——-;----' B Hy— I?'I‘PK:»
0 = dm"— A1 i B e H&— 18 & K.
Quarum fumma erit SEIEE 3

0 == [r" — Afr'E Bt —aue i Hr— IfrdmEk,

adeoque S C el P S L R
; fr"‘",=, 4]'_1‘"7,',.-?: 1_3].":7’,’*‘:"-:)‘.’?.‘ .Hf"’:',.'}‘ I[’.")‘—”’ K

Dependet érgo fpmmatio .diguitanim rfupcﬂ'.mnmxa’hum
tione@mmivm_inferiormm, quae vero -facile-inveniuntuk
fubftituendo pro m fucceflive 1, 2i 3., 4. &c..bc
enim efit

O P LI LTS L UV N LTI A T 1 BT S
R i .-7:,‘{ . R URIR S ST UL R oL 1T |
e .’;fﬁ,;,,dfr e 28 AL ML s

' fr = d[r— BFE3C 7
= AP~ B[P Cfr—— gD
[r* = Afr' — B[r* & C[r’ —Dfy*"Efy ~ 6F

&c. ' E o

Confequitur hifit,’ qtiod onino notabile Videtut, faid.

mas quarumcunque dignitatum radicum neceflarip ratipnales

effe, quotiescunque coeflicientes 4, B, C &c. rationa-

les fuerint, utut radices ipfae maxime fuerint irrationales. - Ud-

de deducere licet, qua forma radices fint exprimendae , ut
huic conditioni fatisfaciant. Porro hinc evidens eft fymmas
quadratorum, cuborum &¢.' radicund aéquatiohum divetfi gra-
.\ Vol UL T dus
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- Tab. VL. dus offe aequales, fi omnes iftac aequationes & quatenus coefe
fcientes 4, B, C, &c habuerint aequales. Eaedem fore
mulae ex confideratione coeflicientium aequationis eruuntur.
E& enim fecundi termini coefficiens 4 fumma omnium ra.
dicum, unde fr = 4. Huius vero quadratum compofitum
eft ex oauadra_tis fingularum radicum , quorum fumma = [»*, .
& productorum ex radicum fingulis binis duplo, adeoque -cft

4*=[r* b 2 B, unde
[rr=A*~2B=Afr—2B
fimilique modo reperientur fr*, /r* &
 Ceterum in aequatione figna J+ — alternantia affumfi-
mus, ut omnes radices effent pofitivac ; quod fi in cafu fpecia

li fecus fuerit, etiam mutanda erunt figna in cootraria, aut
radices omnes in . veras. °

§. éo. Etfi vero hac modo nulla radicum determinetur,
hinc tamen deducere licebit medium cuiufcunque aequationis ra-
dicem maximam & minimam approximatione affequendi. Cum
enim dignitates quantitatum crefcant in ratione ipfarum quan-
titatum, hinc radicis maximae dignitates altiores tantac eva-
dent, ut fummae cetérarum veluti difpareant ; Quare fr=t*

+ per [r_ dividendo, quotus €o magis ad verum radicis maxi-
mae valoreq accedet, quo ‘maior flictit dignitas #. Ex. gr.
fit aequatio’cubica - - .« .
x} — 1§ x* H60x — 84 ==0O.
erit, 4=15,:B2= 60, C =84, cocficientes D, E, F
T &C =0 o ‘ '
Unde = 500"
r = .
Lo =as - om0
o RIS |

e
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Jr* = 197§ — 900 F 2§23 = 927 ' Tab. VL.
Jr* = 1490 — 6300 " 1260 == 886
Jr' = 132975 —§5620 b 8820 = 86175
Jr®* = 1292620—§31900 v 77868 == 838793 ’
&c.

Hinc valor radicis-habetur fucceflive

m:F = '—‘:—: = 7,00

Py = % = 882

fr:r = 5% = 9,46

[r: =50 = n

[ e = 8 = g
s &G : )

Radix vero minor invenitur, i figna fecundi , quarti &e.

termini aequationis immutentur, hoc enim.'mo.do radi.
ces verae abeunt in falfas , poftea aequatio ita immute-

tur , ut omnes evadant verae, quod fit , fi ipﬁ; addatuc
humerus radice maxima jam reperta paullo maior.

§. 31. Poffunt quoque ex formulis dignitutuu; feries de-
goci , radicem aequationis maximam exhibentes,- quod exem-
lo aequationum quadraticarum docebimus.

Sit enim acquatio fecundi gradus

—azhb=0

etit :

- Jr ==

{r* =& —2)

[r*= 8 — 34b

r=oc—gsH020 -

4 b 2" ﬁ"

7/



U #3)o (3%
Ta:b.\{l.,. Jr8 = a8 — 543 § a}’,}_ o .
Jr® = a® — 6 a*h ¥ 9 £b* — 257
Jr" =4 —~ 74k 14.4°%0* —— a4k -
J7° T 4 — 84k 0 - 162755 24°
&c. '
in genere | ..t -
-3
2

S =" —mabFm, A —m, ﬁzi‘_m_;:f,up

' m“ , . ”"“3. ”""7 .-sbi &
— : c
m = 3 2 P ‘ -FP ,'
Unde valor radicis maioris erit -
=1 f_ A" —ma™h w7 gt — &,
- fw—'-m=-3b R =, b o~ — &

U7, five divifione adh inftitata . T T
s -b. ? 25 . g b s
x'=a—-é_,é___21’ __ii_l45 —&ec
o a a3 as. . ol ——-—"

Quae feries non convergit, " nifi fuerit 4? &> 45, quod ta-
. ;- men femper obtinet , fi utraque radix fuerit vera.
-4 32 Com fath in éo Bmius, tit aequationum radices appro-
ximando quaeranmus’, alias”labét adponere methodos, inter

quas fequens plus uno refpettu fefe commeéndat, -

§. 33. Sit aequatio éeﬁé‘ré‘liﬂfm'a T
O=a—bxHex* — dx  ext — fix' B & i pxe.
Fiat x == k d ». erit -
0=+ h &
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F ck’z'* 2cky i cy ‘ Tab. VL
— dk} — 3d¥y — 3dky* — dy?
R ekt 4ekiy B 6 ek i 4ekyt eyt
- &c.
Abiiciantur termini fecundum (équentes, erit
o= a— bk ck — di® b ek* — &c.
— by 2cky — 3d By B 4ekly — &c.
adeoque
- a— bk ck —dR ekt — f& B &c.
Y T b—a2ck B 3dR — 4ek B 5 FK — &c.
&obx=~%kFy ' -
g = ek 2dk —3ekd B 4fk — &c— (m1)p ke,
Tob—2ckp 3dR> —4e R3S R —&c — mpkt,
Quae eft formula quaefita, bis infignita proprietatibus.

1°, Si pro 5 fubftituatur x , id eft quaevis radicum, for-
mula dabit valorem iftius radicis fubftitutae, quod evi-
dens eft, five perpendamus hoc cafu fieri y = o, five
cogitemus, fubftitutione fatta formulam abire in ae-

~. . - quationem-initio propofitam. o

2°. Si pro 4 fubftituatur numerus” 4- quantumvis magnus,
' five tantus, ut ceteri termini formulae prae terminis
Qn—-1) pk™ & mp K=" difparednt, erit hoc modo

11 »m . Meef ) o
T mp AT - om . C -

‘cum vero fit m > m—1, erit "';‘ A < A: quare pri-

ma hac operatione fic ad valorem _radicis acceditur,
ut ex affumtd iplius valore 4 lenge mimio, - iam ha-
. T g+ .t tbeatur

+
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beatur minor "'—;'—!A. quo denuo pro £ fubftituto , ite.
rum pervenietur ad valorem minorem , & radici ma-
ximae propiorem.
3°. Quod fi contra ponatur k="o0, formula erit x = 1;.. ;
quae quantitasdenuo magis ad valorem radicis minoris

accedit, quam alfumtus o, qui manifefto minor eft,
ob pofitas omnes radices veras.

4°. Hinc tandem conficitur, pro & poffe afflumi numerom
uvemcumque, & formulam dare valorem ad eam ra-
icem accedentem, quae numero aflumto propior eft.

"5°. Quodfi ergo pro & fubftituatur coefficiens fecundi ter-
mini, hoc modo perveniemus ad valorem radici maxi-
mae propiorem ; quo denuo fubftituto, novus hinc
emergens valor ipfi radici iterum erit propior &c,

&°, Quodfi fiat k = o, codem modo approximando dete.
getur radix minor.

. 9°. Si fiat k = fecondo termino per numerum radicum ae-
quatiounis = divifo , pervenictur ad -unam radicom
. mediarum. _

§°. Tribus his radicibus a fumma radicum fubtractis, & re-

fiduo per m--3 divifo, quotus pro & fubftituatur, fic

perveniri poterit ad aliam radicom wmwediarum, i qui-
dem aequatio plures habeat &c. Addamus exemplum.

§. 34. Sit aequatio quarti gradus
0 = x4— 17 x* i 104 x* — 268 x ¥ 240
etit m =4, a=240, b =268, c=104, d=17.
. e=1, adeoque formula
x=3k*— 3448 F 104k> — 240
48— s1K B 208 k — 268

Quae.
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- Quaeramus iam radicem maximam; hunc in finem pro % fub-Tab. V1.
ftituendus effet coefficiens fecundi termini. 17, at cum praevi-
deri poffit ex confideratione aequationis, radices non multum
;_ntcr fe differre , ob facilitatem calculi ponemus k = 10. fic
oret
30000 — 34000 10400 —— 240 __ 6160 __ 83
4000 — §100 W 2080 — 268 712 ,
Effet adeo valor radici propior affumto = 83, [51'0 quo
iam, cum approximatio fatis adhuc notabilis fit, fubftituemus
7 in locum valoris veri %, eritque -
7203 — 11662 vp §096 — 240__ 397 __ &
x — — T c—— 2°
1372 — 2499 B 1456 — 1268 61
Valer itaque radici propior eft 6, pro quo fi affumatur 6,
fiatque k =6, erit - -
o= 3888 — 7344 F 3744'—240 _ 43 _¢
864 — 1836 1248 — 268 8
.Cum itaque valor hac operatione repertus , fabfitato fit ae-
qualis , id indicio eft, verum radicis maximae valorem efle 6.
Ut potro inveniatur radix minima, ponatur
k = o, fic prima operatione reperietut
— 2_..43 ] 8 H — . .
x==o6s ;ld eft fere =1 .
unde fiat & == 1, & fecunda operatione habetur

x .=

4— §1 R 208 — 268 107
_ Fiat denuo & == 1,6, reperietur eodem quo antea modo
93,3632 :
= == 1,9 fer 2.
49.3760 ol ==2

~ Quod fi denuo fiat 4 =2, erit
w=48——272F416—a40___48
32— 204 b 416 — 268 24

= 2.

Cum
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Cum igitur deano valor hag operatione repertus fubftituto
fit aequalis ,» erit radix minima exade z=2,

Dividitur porro fumma radicum 17 per ipfarum numerum
4, quotus -7 == 4,25 accedet ad unam mediarum ; Ponamus
ergo k = 4,2 fic habebimus :
. == 9_3?:5088 —27 189992* 1834‘"6—240 =9’°768

296,372 — 899,64 v 873,6 —268 2,312
Fiat igitur denuo 4 == 3,9, erit
_ 694:0323 —2016,846  1581,84 — 240 _ 19,0263

=3,926

T 237,276 775,70 F 7112 — 268 4,766 9%
Unde fi pro hac valore 3,992 fubRituatur 4, erit
768 — 2176 1764 —240 - 16
N T2 256 — 8i6H 832 — 268, "_T_,—4 — 4 -
Cum ergo & hic valor inventus fubRtituto fit aequalis, hinc
conleqoitur radicem effe exalte =—=4. '
Quodfi iam fumma ttium radictm 6. d 2 i 4 —— 122

fumma omnium 17 fubtrahatur , relinquetur § quarta-radix,
cum aequatio propofita: plutes non habeat, . , .

§. 35. Alter modus radices ac?iuationuin’approxiniando
inveniendi, maxime eft naturalis & fimplex. Quem ut

- cis indicemus, ordiamur ab aequatione primi gradus. Sit nempe

xHppx - g -
erit L ' ’ -
Ie. x<g T BRoxdg:p
unde px <pgq xhpx <gpFpxd g
xfpx <xpgirg I, x> q:p—q:p*
e, x> g — pq - L e g:p-gp” dBpx <
pxp>pg—piq % x<g:ip—g:piihg:p’
xppx> xdh pg—p*q <q - &c. '
HI°. « <g—pakp’s _ .. _ - _
§ R

x g4
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-~

" Quare in utroque cafu fucceffive limites radicis erunt ‘Tab. 'V,
A SK x <g:p ‘
x> g—20q9 x> q:p—=q:p*

x <qg—pagHPg = x Qq:p—gq:p*Fq:ps
x > g—pabra—01 x> gp—at g —qp*
&e. . &c. :
Erit ergo tandem in cafu priori , quo nempe p <t ,
q—pqE 0 BBy b & == q'(nftp)

in poﬂ:enon , Quo p > I
= g:p—q:p'Hq:p*—q:p* B &Cc ==4: (pt{ﬂ)

§. 36. Sit aequatio fecundi gradus

x*FHpx q.
erit
R 23
4 .‘o' . - <q'P .
o . xx < g% p? :
) P Epx gt p Epxb g
2. 1 xPgip——gup )
xxp> g pP—2q° P‘%q :p®
- *hpx> gtipt —2¢°: pt R gt p&w«
3. toxggip gk P‘*PZQ 1Pt gt p?
' - &ec.
Unde limites radicis
x Lgip k

x> q:p—qp

x <q: p—q PP EH2g: pf — gt T

x P gp—gipd g r‘——sa :p” h6g° p’—sg ,tr
W 4qTpR — et L

&c. | _
) VO’. IlI. _ v ‘ ngre



Tab. VL

pofle, Geometris notiflimum eft. Etmolefta licet, tamgnte:
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?mper effe convergentem. Ex his iam patefcit, quomodo

ormula ,
X" ppx

q

five generalior ax”® & b d
fit immutanda, ut feries inde deduca convergat.

. 6.40. Cum, ut feries ex formula x™ Jpx =g, directe
eruta convergens fit, debeat efle (m—1)*~'p= > m™ g*=*
hinc pro aequatione cubica

x* i px ===¢q
obm=3, oportet fit 4p° > 274 five Hp*> §¢° Quic
fus praecife illum completitur, qui hattenus nullp modo pet-
fe@e folvi potuit. V. Cel. CLAIRAUT Elem. Algebr. P. IV.58

§. 41. Quodfi if aequatione fecundi gradus

x*ppx q.
fiat p==a, q= —y*. erit B
. A — xx yy

aequatio ad circulum, unde (§. 36.)

x==y: adpy*: ¥ 2)°: " 558 AT R 14 9% O &C.
adeogque feries

g 20 LAY L 62 855 Lo
fydx—-aa *Psaz'{* 78 G 3 v b &c. |
aream fegmentorum circuli exhibens, qiae plane non conver-

git, nifi fuerit y=1%4 aut minor. Unde quadrantem circuli
exprimet haec feries , poﬁta diametro a=1

quadrans == ; i 35 & sks o ofe ' oz B o B BB &6

. §. 42. Plurimas quantitates five calculo integrali, fiveex
aequationibus magis complexis erutas non aliter, quam feriebus
infinitis vel in cafibus fpecialibus feriebus decimalibus exprini

Jeras
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Ierabilis foret eiufmodi ferierum tratatio, fi omnes ita forentTab, VI,
convergentes, ut paucis additis terminis, totius feriei fumma
uam proxime determinaretur, quod vero longe plurimis ca-
ibus fecuseft. Neque fperandum videtur mediym, feriem
quamcunque lentius convergentem in aliam permutandi, quae
voto magis fatisfaciat. Sequeretur enim inde, omnes quan-
titates, utcunque variabiles, aequatione patcorum termino-
rum generaliter & quam proxime exhiberi pofle. Cum au.
tem in re tam ardua utcunque profecifle juvet, quae circa iftan
mihi [efe obtulerunt, exponam , anfam fortafle ulterius pro-
grediendi aliis daturus.

§. 43. Attendendum vero eft ad legem convergentiae ter-
minorum in ferie propofita, (}uae detegitur , rationem inter
terminos proxime fibi invicem lubfequentes quaerendo. Haec
ratio in omnibus feriebus, folis geometricis exceptis, variabilis
eft, quare hinc pendet infinita, quoad maiorem minoremve
convergentiam, ferierum varietas, quas adeo hoc refpecta in
alizyot claffes difpertiamur, ut quales commode magis. fieri
- pollint convergentes, a ceteris diltinguamus.

§. 44- Loquimur -vero potiflimum de iis, in quibus, ut
plerumque obtinet, quantitas variabilis in progre(fione geome-
trica progreditur, coefficientes vero noti fint, & figna aut con-
{tanter eadem, aut alternantia. Unde fola refpicienda erit ra-
tio inter coefficientes. .’ R ‘

oo : L
AR YT Ponimus jam , feriem mediocriter efle convergen-
tem, fi exponens rationis coefficientiom fuerit circiter §, id eft
Ai coefficiens termini cniufcunque in coefficiente proxime. prae-
cedentis bis contineatur, quod fit in progreflione geometrica
exade - .. Y ‘
y=xH i F IR xRk x &
aut circiter in fericbus parum ab ea diverfis, v. gr.
y=xP3x it B ateh g xt o &, .
Vi . §. 46.



Tab. VL

158 HEDo (3% -
§. 46. Quodfi exponens rationis minor fuerit £, aut cos
tinuo minor fiat, feries haberi poteft pro fatis convergente,
raecipue fi ratio, qua minor fit, continuo augeatur, v. g
n ferie logarithmi -
n=0 R IE;PHs5 PR = P &e

-4

§. 477 Contra ea, fi exponens rationis vel maior fit, v
continuo maior evadat quam I, feries iftas inter minus cor
vergentes referemus. v. gr. in ferie Leibniziana pro circulo
cv=t— i8R — L &e.

In his cafibus, ut plurimum exponens rationis, ad numerom
.quendam conftantem , quem ponemus === 4 continuo mags
accedit , nec unquam maior fit, v. gr. in ferie Leibniziana i
numerifque fimilibus accedit ad unitatem, in ferie fecunds
§.45. ad §, in feriebus §. 36. 37. & in omnibus fub formul
§. 38. contentis ad »™ ¢"=': (m - 1)*-"' p* &c.

In omnibus his cafibus, qui plerumque peffimi funt, datur me-
dium quoddam, " feries in alias mutandi, eo magis converge»
tes, quo citius exponens rationis ad eam quantitatem accedit

§. 48. Sitiam, ut a ferie Leibniziana ordiamur, quae it

“ter lentius convergentes refertur,

R L TV P Y R L Ly

In hac ferie exponens rationis - coefficientium accedit ad 1,fi%
et a 1, variabilis vero ratio onftans eft —= s, & fign
funt alternantia; Quare multiplicetur per 14z Hoc coit
modo efficitur, ut quicunque terminus per 2 multiplicatus 3
quente fubtrahatur , eft nempe

RO M et Tl & et Tl Lo

adeoque fa®a reductione L
Qe R o L b T T N L
Hoc enim modo cuipfque termini coefficiens eft differenti




M) o (3% 159

coefficientium utriufque feriei, quibus produGtum ex ferie pri. T,p, VL.

ma in (#2 % 4) conftare poteft, fi totam feriem refpicias, omnium
minima. Unde feries propofita mutari poteft in fequentem
magis convergentem :

| &5 087 Wi . -
Gt Tl 2 S e PU T L

Nec vitio erit ducendum, quod iam feries habeatur non ipfi v
fed '*2‘” v aequalis, cum-feries vel ideo defideretur magis

convergens, ot ex data tangente habeatur arcus v, qui.omni-
no hoc modo facilius citinfque haberi poteft.

§. 49. At & in hac ferie exponens rationis inter coefficien-
tes ad unitatem accedit. Quare denuo inftituatur multiplicatio
per 1 du 22, ficque erit

Cr B2 £ L 5P £ a4 i C
"—v=—*_ — *
2.4. 8 24 1.39 3.7 . §-7.9 7-9.11
13
G — &e.
- 90!1;!3
- Similiter
Gin’) ¢ 8118 N _
. 2.4.6. _48I 18* 240&‘&3-5-7 3.5.7.9'*'5.7.9.11
. - tls . .
—_— — &
7.9.11.13

'xn}m ¢ s 73 3r i |
— 2 F
2:4.6.8 v 384* usz&‘ §760 B 13440 # 1.3.5.7.9

tll tls
~35m901T §.7.9.11.13
&c. .

.Ut iam convergentiamh harum ferierom invicem compare-
mus, exempli ergo quaeremus oQantem peripheriae, po-
. nendo r=1. & erit oltans per feriem - - - I



=3
5
=
3
|
-—d
|
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PR —IRi— A B —&c
I

| o =i"f‘£—- -~ L _ et _- T
2 L3 3§ %7 79 o911 1113
M= ig 2 2 g 2 2 g 2
4 12 L35 3.57 §5.7.9 7.9.;1 9.11.13
‘6 6 6 6
IV‘"='—'I"‘—"P'—¥"P _ & -
8 3 40 1.3.5.7 3.5.7.9 §.7.9.11 7.9.1L 13
. &

)
Ve — LqplUg Bp Bg 24
. 48 240 §60° 1.3.5.7.9 T 3.q.79.1

~ Quodfi iam primi feptein termini harum ferierum in fiw
mam colligantur, erit otantis longitude

vera=0,78§40... ~ differeatia
ex ferie “=0, 82093 , "0, 035§3

Ile=o0, 78247 —0, 00293 :
=0, 78597 w 0,00057 -
IVe=o0, 78519 —0, 00021

Ve=0, 78552 + 0,00012

§.50. Si in ferie quadam omnia figna fuerint pofitiva vel omna
negativa, multiplicatio inftituenda erit per 1 — 4 x*, intell
gendo.per x™ exponentem rationis variabilis in progrefio
ne geometrica progredientis, per 4 vero quantitatem i+
lam, ad quam exponens rationis inter caefficientes termi
norum continuo accedit. Ex. gr. fit feries

- y..___-;_ x,*;%xz% t-_:ol_fxg "2 1.3.4.7 ot ik 1.3..7.9

2.5.8 2.§.8.11 . 2.9.8.11.13
x5 s &c. .

. ) : In
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In hac coeﬁiqientes terminorum ita decrefcunt, ut tan- Tab. VL
dem exponens rationis evadat =%, unde multiplicanda eft fe-
ries per 1 — 3x, & erit
(—ix)y=lx-—_x>_L:3 ,3_ T35 .4 T1.3.97
2.1§ 2.5.24 2.5.8.33 2.9.8.11.42
x5 v &c.
five .
(1 -gx)yzéx—g"—,x’—é’sﬁ—,—}gx‘—ﬁgx‘- &ec.
(1-3x) y==fx—15x? sl i sds x b gt R &G

§. 51. Ceterum convergentia in feriebus hoc modo erutis
eo maior eft, quo minus progreffio coefficientium a geometri-
cadiffert, v. gr. it

y=xp; B EGat E g o f xR &
erit a==3, quare

(G-I y=x-5x* Hi&x g ** g x¥ b 5k x° B &G

§. 52. Si progreflio exacte fuerit geometrica, v. gr.
y=x g mx*Fm x> Fm®x* v ® xS e &e.
erit a==m, adeoque :
(1-mx) y=x v * +} * o} &c

Oimnes adeo termini, primo excepto difparent, eritquey= ———
[--m1x

Eft adeo haec methodus facillima fummationem geometrica-
rum ferierum demonftrandi. '

" §. §3. Poffunt quoque, quod -alterum medivm eft , ex
ferie data termini quotlibet tolli, & praecipue in feriebus ma-
Fis, aut faltem uniformiter convergentibus, termini fublatos
equentes adeo erunt parvi, ut omitti poflint. Hoc ergo mo-
do fumma totius feriei quam proxime exprimetur per fraltio-
nem rationalem. En exempla quaedam.

Vol. 1L ' X §. 54
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Tab. VL §. 54. Sit feries pro finu verfo ex arcu v determinando
, x=§ ‘vz—__‘._'v“ ! 25 ——;vsh}t&c.
2.3.4 2.3.4.5.6 2.3.4.5.6.7.8
multiplicetur per 1 Fmv* s 5%, ut duos terminos tolls
mus, erit
(Em FEnt) x:%v’——l_v‘pp ! oS !
' 2.3.4 2.3.4.5.6  2.3.4.5678
v® o &e.
Pope=2 s " &
2 2.3.4 2.3.4.5.6
n ¢ n
B = vS— v R&C
2 2.3.4

Cum in hac ferie m & u determinari poffint ad lubitum,
determinentur ita, ut terminus tertius & quartus evadat =0
quare faciendum

I .om ]
. P - =0
1.2.3.4.5.6 1.2.3.4 2
1 m n
1.2.34.5.6.7.8 . 1.2.3.4.9.6 = 1.2.3.4
. unde -erit m i y HW=—= 13 .
. 4.7.9 2.3.5.7.8.9 .

his valoribus fubftitutis, erit

;(.q-. LEPLY L '8 w)i—:;w;—_‘_w $ 4
.9

, 4.7.9 2.3.5.7. 4.7.9
, 59 '\ . v &
2.3.4.4.6.7.8.9.10.2.3.7

. adeo-
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adeoque termino quinto & fequentibus gmiflis, eri¢ proxime  Tab. VL
Ve 7§60 v —— 300 v*

- 15120 vH 665 v R 13 v*

Qui valor finus verfi adeo eft exatus, ut etiamfi ponatue
v=five==¢7° 17, 44", 49'"* habeatur finus verfus a’ vero
vix partibus radii 0, cocooo6 five 8 minutis tertiis aberrans.

§. §5. Sit hypothenufa trianguli re®anguli =1, iplus
cathetig &y, erit y == ¢/ (1 —xx) live :

-«
=1 18—t 1z ¢ — g x® —Dx™ - &c
Hac ferie ut antea per 14 m x> » x* maltiplicata, deter- .
minabitur m=—13, n=4, &erit '

(=i Ra) y= 1 x* P gt xa — 512" B &C
five proxime

__16—20x gt
16 — 12 x* 1 x*

Y

Ex. gr. fitx =1, erit y =18k =0, 8660287, cum deberet
efle o,86602¢3, differentia tantum o, 0000034, utplurimum
contemnenda.

§. 56. Methodus haltenus expofita eo nititur fundamen-
to univerfaliori, ut a ferie data alia feries aut-plures fubtra-
hantur , quarum termini, terminis homologis feriei datae -
-proxime fint aequales. Hoc pacto enim refiduum erit feries, |
cuius finguli termini, terminis feriei datae funt minores. Hac C
conditione fervata, vel me tacente patet, feriem aflumi pofle
qualemcunque ipfi {atisfacientem, nec adeo opus effe, ut mul-
tiplicationis ope eruatur.

§. §7. Hinc deducere licebit methodum fequentem. Sit fe-
ties data quaecunque. Sumatur alia, cuius famma fit nota, ter-
: X 2 . mint -
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mini vero a terminis analogis feriei datae quam minime diffe-
rant. Differentia utriulque feriei erit feries data magis con-
vergens & fummarum differentiae aequalis.

§. §8. Ex. gr. Propofita fit feries
x = 1B R GE S 5B &
in aliam magis convergentem mutanda
fubtrahatur ab illa feries
iB B B Bk &
cuius fumma = } , remanebit

—_ . ¥
*x=i—f—n—5 — & — nusn — &C

feries longe magis convergens. _

§. 59. Similiter fit diameter circuli = 1, erit quadrans
g=1—}B}— R — kB s—&e
five redulione fata . ’
_ ia=iEs BB b &
Subtrahatur ab hac ferie fequens
2= SHE&FLPHE &
erit
tg=1}Fk — rin — 5w — s — s — &e.

cuius lex progref(lionis

1,10 3 3 _ 3
1= 24 (6%-1).(6%4) (10%1).(10%) (14’-1),(14‘--4)
-3 . —
I CTRXCTRS &e.

$§. 6o
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§. 60. Sit feries - Tab. VI, -

__”3 1__ L3 1.3.§ 1.3.5.7
y T3 B 2.7&‘ 2.4.11 B 2.4.6.1§ H 2.4.6.8.19'*'&°'
fubtrahatur ab'ipfa

1 1 I 1.3 1.3.§ 1.3.5.7

2 =3P os ¥ aanz® 22616F 246820T &

remancbi_t

! L. 1I I.3 I.3.9 1.3.5.7
) B 3.4 *2-7.8 '*‘2.4.11.!2 *2.4.6.”.16 '*'2.4.6.8.[9.20

Quae feries multo magis convergit. ERt enim feries prima
terminis redulis '

1 I 3 I 39
_— i Y T &
© = H !4,* 88'1" 48&% 2432% c.

fed inventa

=ttt L &
x—z'*' 12'}"!12'{' 352*’ 768* 4864o$

§. 61. Series fubtrahenda vero plerumque invenitur €0«
dem modo , quo gignitur feries in aliam.mutanda.  Sic
enim in primo exemplo feries propofita (§. §8)

— 1 .t. ..I.‘ ! '&
"_"*'4'*'9"}'16* 25&* c.

refolvitur in fequentem ’ : .
1 I .1 S g .
= Ld Late Lige
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a2 qua fequens non multum differ
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X 3 haee
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haec vero nafcitur ex ferie

3—'*%*&‘%%%&&

fi mutilata duobus pnmls terminis a femetipfa fubu'almtnt.
Ett enim
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ST L= ST P
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Unde
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2 ‘ 'i‘ 24 39 2 48-14&&
3 — - ¢
= 'P '-P 'P 'P T "P &i ¢

§. 62. Similiter in fecundo exemplo feries ( §. §9)
1, 1,1 T )

= - - - —_— e &
i T
refolvitur in fequentem . .
1 1 o 1 1 1
21— T —'E' b 7% ;—-"'P T ”.{‘ &c.

a qua non multum differt haec

= 48*513*12,16*&& " R

quae invenitur feriem .
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primo termino truncatam a femetipfa fubtrahendo, & refiduum Tab. VI.

T—4 a4 g4 g4 : ’
2—4—.:'3%8.12%12.16* 16.20&‘,&‘:' ,
per 4 dividendo. Vid. Cel. JAC. BERNOULLI Tra&. de ferie-
bus,in fin, §. XVIL.

§. 63. Denique feries exempli tertii (§. 60) nafcitur ex
integratione differentialis xxd x: ¥ (4* —x%) cui analogum et

differentiale x*dx : ¢ (a* — x*) perfecte integrabile. Eft vero

3 7 11
— (o dx: bogh — X fad 1.3.x
Lol 34> T 2445 2.4 11.4°
. L3.gxS
e 2.4.6.15a" H &
& [x%d x: vV (a* —xN=1a*—1 /(a*—x%)
x4' xs I.axli 1‘3.‘ x‘s

4a* © 2.8.4° T 2.4.12.4 T 2.4.6.16.4" H &c"
Serie hac per x divifa & a priori fubtrata, remanebit

a*—V (a*-x*) x3 I.x7 1.3 x'"
T ax 3.4.4> 2.7.84° T 2.4.11.12 4%
1.3.6. x'S & , .
L c.
2 4.6.15.16:1’4*

Ex qua formula generaliori habetur feries individualis exem-
pli (§.60) ponendo s == x = 1.

§. 64. Similiter feries (.51

2 .1 3 2 § 3

o —x*p — x? --x‘r}t—x‘ — xS &c.
A A TR P v
parum differt a geometrica

x

— e
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,]_%x——x'*‘zfc*l"‘}x%sx%wx '-I*azarl*&c‘
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Hac ergo ab illa- fubtrada, erit

v X _x_L s X e X s 1

V= I—3x o~ szx 264:'c x296x 6176
x5 — &c.

Quodfi & ab hac fubtrahatur feries geometrica

J— Y I I I  {
————x == — _xz- _x3 - x‘-

x
10—-2% 10 §o 290 1250

erit

I

(3
6250 -&e.

-

. x x* r . 7 23 <
r= I-ix  16-2x *IQOO? H 33000’:‘ H 810000’c )

——2—7—— x‘ - &CQ
1930000

§. 65. Ex omnibus exemplis hactenus allatis (§. 48--63)
patet, in fingulis cafibus , difpari quidem‘fucceﬂ'u , obtineri fe-
ties propofitis magis convergentes, faepiflime tamen conver-
gentiam initio tantum ferierum maxime efle notabilem , cum
in plurimis fericbus hoc modo erutis termini citiffime ad r-
tionem aequalitatis accedant, quod caveri non poterit, nifi fe-
ries mutari poffit in aliam, feric geometrica magis coaver-

geatem.
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