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: V.
lgebraifche Formeln - fire
Die Sinus von drey ju drey
Srad

n.

§ 1

5“‘" den Ynfangsgrinden der Trigonottte

frie ird Die Berfertigung der frigonomes
trifchen Tafeln gerdhulich fo angegeben, mwie
fie fich aug Der Elementargeomettie Degreiflidhy
‘madhen 136e, und wie diefe Tafeln in dev That
anfangs verfertigt worden.  Man Fann neme
Ticy vevmiteelft des Circuls und Lineales den Cive
culin 2,3, 4 5 gleiche Theile theilen, und je
Den Vogen, o vielmal man il Halbiven.
Daraus (3t fid fodann hecleiten, wie fic) dee
@itcul von 3 ju 3 Graden, oder-von 45 3u
45 Min. odervon 675 ju 675 Secunden eintheis
fen, und die Sinug, Tangenten und Secans
ten von allen Diefen Bdgen bevecbnen laffen.

ief
MNan hat daher feit der Exfindung der Jnfinis
tefimalvechnung auf SNittel gedacht, fic abiue
Filrjen, und jede Sinug, Tangentenund Se=
canten fitt fidh su finden, ohne daff fie exft aug
einander hergeleiret werden milften. j
miften nun allerdings unendliche Reihen ges
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134 IV. Gintis von drey

Draudht terden, dafern man nidyt bey den ima.
ginairen Gormeln, die Here TJob. Bernonlli
suerft gefunden,  fiehen bletben twollée, als
toeldhe, wenn man fie nicht in unendliche Reie
Ten verwandelt, fiienemlich nue ju Erfindung
von Lehrfasen dienen.

QBiMl man aber fite die Sinug und Tane
genten algebraifche Sormeln haben, die wedee
imaginait find, nody aus unendlich vielen Slies
deen bejrehen, fo bleibe man eben fo jurticte,
1ie die erften Berechner der trigonomerrifchen
Safeln, weil man fie ebenfalls nurvon 3 ju 3
Graden bevechnen Eaun, und die daswifchen
fallenden, durdh fortgefestes Halbiter, finden
. Da mi foldye Formeln riody meht vors
gefommen, o unterjog idy mich dev Arbeit fie
3u finden, um ausfubelich su fehen, auf weldye
Art die Sinus von 3 ju 3 Graden mehr odet
minder irvational find. — Folgede Tabelle
frellt fie mit einem Anblicke vor Augen.

Sormeln fiiv die Sinus
bon drey 3u drey Graden.
fin.3° =3V (s+Vs)+ivVy —iVi
—sV(s+3V)+ivi—ivi
fin, 6° =3V (30— 6V'5) —§V 5 —%
fin 9° =3V i3V i—3V (s—V5)
i,




3t drey Graden, 35
fin, 12° \/(|o+2\/5)v‘\/15+’\/3
fin 15 =V 3—V3
\/s—;
fin.21° =3V (s —3V5)+IVi+ivi

IVELIVI+IVG—V$)
fin.24°=FV 15+ §V 33—V (16—2V5)
fin.27° =4V (s +V5)—3Vi+§vi
fin300—=%
fin.33° =3V (15+3V5)+IVi—)

—FV(+V)HEvE—ivi
fin.36° =3V (10—2V'5)
fin,39° =3V + 3V +3V(s—Vs)

— V(5 —3V5)+FVEi+FVE
fin. 420 =1V/(30-+6V5)—3Vs5+F
fin.45°=V3
fin. 48°— IV (10+2V §)+ 2V 15—HV3
IV IV IV (5—V5)
\/(ls—zvi)—yv* Vi

N M e e R

Vi

e

_1yx
Vi
S \/(5+\/5)»“l/”+§ 3 2
fin.60°=3V/3
fin63° =3V (s+V§)+ivi—ivi
I4 fin,
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136 V. Ginus von drey
fin.66°=F V(30—6V5)+FV5+3F
fin,690—§V(15—3V5)+FVi+gyvi
+FVEHEVE—EV(—Vs)
fin.720—XV(10+2V5)
fin.7so—V§+V3§
fin.78°=} V(30+ 6V5)+3V5—}
fingro—2V3+EVi+2V(s—V5)
fin. 8401 V154§ V343 V(zo—2Vs)
fin 82 =IV(5+Vs)+iVE—2Vs
HV(s+3Vs5)—i VE+HivE
fin.goe 1.

©o§s
Doy der Berechnung diefer Formeln legte
idh die Sinus von 45, 30, 18 Graden um
Grunde, woeil von diefen, jeder i fich, aus
Der Clementargeometrie gefunden werden muf,
Die tibrigen Fornteln fanden fich fodann aus
en GeFannten jreen Selyrfasen
fin. (Xrfy) =fin.x. cof y+fcof: x. fin.y
fin. (x—y) —fin, x. cof. y— cof. x. n.y.
Sie miifiten aber nad einer gewifjen Ordnung
gefunden erden, damit man aller Neductio-
nien ibetfoben fepn Enne.  Die Ordnumg, fo
id) dabey beobabter, ift folgende:
1°, fin. 600 =col30—V3=EV3
1°. fin. 750 —fin. (45 -+30)
fin, 15 fin. (45 —30)
UI° fin, 720 —cof, 130




31 drey Graden. 137

p—fin. (72 —
e :E?(z.xg)
(in.(30—18)
(30418)

-(54—45
fin, 1170 = fin, (72+F45)
5+ 18
-45) —fin. (45--18)

. 4
Gt eben diefer Ordnung twerden audh die
Govmeln felbft jufammengefester.  Bergleiche
man fie miteinander, n AL{ice auf dieGrratios
nalitdt , o findet fich, DaB fic aus 15 verfcies
Denen Aten von Wurselgroffen jufammenges
fet find, und Daf fie ficy, wenn man cirimal
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138 1V. Ginug von drey

Diefe gefunden, durch blofies ADDiren 1ind Stifs
trahiven beeechnen laffen.  Die Wurjelgrdfe

fen find

[VE u| VE s )] S (s V)
Vi lv( wa.‘. vs)! \/(;o—-ws)
Vs (V( 5:2) V(1543 V5)V(i5—3 V§)
vis|vas:a IV<3a+svs>iV<so—sVs)

§.

QBeiter geht nun m Clementargeometrie
nidht, als daf fie nod) Mttel giebe, durc forts
gefeites Halbiren, die Sinug fur Fieinere Vs
gen ju finden. Die einfachfte Art, diefis durdy
SRechnung u vervichten,  geben folgende bepe
den Formeln an

fin Xy 1V (rHlin.y)— £V (1—finy)
col.y—X V(1 LV —fin. )
toelche dud) die Aufidfung der @Ind)ung
finy—2 fin. X y.cof,.X
Teicht gefunden werden. *  FWerden diefe bende
Soumeln addice und fubteabice, fo erhale man
cof, £y +fin, IY——V(l+ >)
cof £yt fin, &
<‘)}ulnplmrt man mrfc xmt
in. 459 cof. 450—
o ift

in.45°.cof. £y fool 450.fin y- v(‘”" )

finygse. cof. Ty—coli45°. finX y:v(’_ﬁ'ﬂ)
2
Detis




3u drey Graden. 139

1 fin
dumah GnCasod 2=V (2 )

fin(ase—EN=V(——
§. 6.
%lud den porhin angefithreen Formeln lafe
n fidy nody einige fpeciale trigonomerrifcye
iebr(atsv herleiten , toenn man fie unter einane
der vergleicht. o 3. €. ift
fin,750—fin, 1 V §=VZ=fin.45°
fin. 75°. fin. 15
tang. x;“*.—\’g 2—tang. 60>
tang.75°=2F V3= 2 T tang, 60>
tang. :;°+ tang. 75°= 4.
Eben fo audy
fin, 540 — fin. 18°
fin. 54°. fin. 18° = %
tang, 18° mng 540 VE
fin, 36°. in. 720 =% V 5
tang. 18° T fec. 18° = zam; 54°
fin, 18°  fin. 54° fin. 60°
cof. 18° + cof. 54° =
ingleichen
fec. 30° = g (ang, 30°F tang. 60°)
o

1—fin. 1—fnyy

= fin. 300
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