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@ammufge ‘I(bganblung bemftelm edmerigfdt)
die in bent erften Anfingen der Beonetrie vors
tdmme, und fon feit Lublid's Jeiteh denjenigen and
ftofiig. gerefen, weldye bie Sefrin Diefer Wiffenfebafs -
niche blof andern wadiglaiiben, fondern aus Grinders
baven dbetjeugt fesn, und diejenige Seharfe, die- fie in
bewimeiflen Beweifen, fanden, nirgends: miffen wolften,:
Diefe’ Sdyplevigteit . falle  Jedem,: der - Eublid’s
Clemente:tiefet, . gleidh anfangs in dbe- Augen, -reil fie
fich niche eeft untee ben fehridGen, . fondern felbft unter
benn Brundfdgen finbes, die Lutlid dem erften. Budhe
vorfesst,  Bon diefen Grubdfdgen nimeit bdet s:1¢e als
m fﬁc ftd; Rlom unb feines Qicwdfes beburfttgd
*) a(ufgcfcst lm Geptemb. t766 y ‘8 L
iy, mcn Seettiacy, ok, 1786, 2,8, ‘.ﬁ ‘
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wan, Oaf, wenn 3wo Linden CD, BD (Fig. 1.) von
- einer dvitten BC durchfdhnitten werden, und die
. Defiddn thrRe A0t EDEB, DBC Jufanica yed
nommen, -tle Dintel find,
die bepden £ D, oder auf
der Beite, —wo-dicje AanLe 1o, - SUfamien
laufen. Sewr ittt v,
.o 2. Diefer _@mubfof;. it unflreitig. lange nidit {o
flar und einleudytend als die ibrigen ; und der Eindrud,
den er natiiclidher Weife magy, ift, daB man nicht nue
einen ‘Beroeis davon verlanigt, fondern gewiffermafien -
-.nma:,. At Siibs DTl K5I fiy,1 cherivogied -
- einen Bereis davon,Geben mfiffe. Diefes ift, foviel
" idh mie bie Sadye bot!‘ge(le, der erffe Cindruc. Siefet
man aber im EYLIID weiter fort: fo muf man nidhe
- nut die S darfe feiner .Deweife, und eine
gemwiffe edle “feiriem Bortrdgé 6‘6’»uhgnn; fore
Dern man wurd uver feinep #1ten &rundfas nody um,
defto mepr ftugig, tenn man fieht, baf Lublid Sige
frenfeift; ok man bie kidyer Toide e Bereis guge
geben Haben.. < MMan giebt swar vor, LuLlid Habe died
fes. gethan; urh feaneSehren audy gegen die fpisfindigften
Ginwiirfe der bamatigen . Sophiffen in Sicherheit - sy
fesen. ~Alein roein Diefes ift s fo.geftebe iy, dof-ich:
~ mic von diefen Bophiffen Leinen Degriff machen. fann,: -
weni - LuBliO. vofansfesen Ponute, do fie ihan-feinew:
2 ateit - Oeunbdfos . wivden umangefodhten” gelten (affest,
~ woeil mit demfetben der grifite Theil der geometrifchenw
$efrfage wegfdlie. " Man follte vielmehr gedenfen, - daf;
$£utlid und die Sopbiften, wenrs jo biefe ju Lullidss
Bedten inidyts vingdoadt faben, andre Mayimen purr
Beurtfeilung der.Grundfase wmb bes Vorttags:der gevs
netrifhen Beweife miffen gehabe haben, als verfdhicdes
ne ok denen, bie in den. folgenden. 3girg;;,fg?5p Digfe
Gadye gedadyr, ober Scwierigleiten wiber die etwan
I IR NI IR - Y1 SN
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yReeoris devMgraliolimieny 339
spon.audern vevfudiren Beweife gemacht: {;am - Ban -
;biefen - Shwierigleiten. ober @mmenbumzn b ;p?t ;
Jole vorgefommen, svobey oremlidy botqusqefcgf weys
_ben muf, daf maen, um den Eutlidiiden. Grundfag u

Beweifen, oder itberhaupt hie Sen, 1ogs
Der feben nod). iy von dex xame mo}:.emc Dog-
SEellung maden diiefe. . € ift. unfireirig, .Daf man
. ey elner. foichen Foderung den, 12en, Q‘ufhbjf;i)en @runb
Jat; daB 3wo gerade Linien Beinen Ramnfcbm{!
mf ebenfalfs. micd anfechten Fdunen.
§. 3.. @8 jfi- aber .aud) chen fo. unﬁrgittg, haﬁ sie ‘
6op§tﬁm ju Lytlid’s Seiten minder (Ere e gerefen
~ feyn, und.die Dopffellung des Sache.miiten puges
.geben habeq. . -TRit disfer Porausfegung aber, laﬁt fichy
J2ptlids ’Borttag, wenigftens. in: @tmangelung tines
Jndern und minbern  Schmjerigleiten unfermpor enen,
Wgon; orbentfi red)tfert;gm. MMan Fann namlid) den
A Kten, Grundi Qbaufgefd;oben fegn laffen, bis man ju
Jev Prop. XXIX es erflen Budhs Eomme. dn.mfcbeu
Jprn.man.gan; gewi die Sache felbff, wpvan in dem
oBrundfoge die, Rede ift,: Pennen, und.das, was an bem
Drundjage . unb beflen %orﬁeﬂung §u mqngelq feheint,
pudy wenn man s nicht mit Wosten auspriicen Fanp,
Moy Bingubenfen. . Jn ten: bepden ndchft. votbergebens
pen Prop. XXVII upd XXV [k Teype. man, nbaﬁ,_, roen
shie, Binfel FCB -+ CBD 180 Gr.. oder dle Winkel
,gpggcpa {ind,- bie siniew AB, CF teder. gegenF nod)
- G piommen.faufen.. ,,9)24:; lernt padueh, baﬁ
Djerg4fte Defiwicion niche ¢in. LUnding .oder leeres Hirno -
Sefoinnft, apgl;bt, fonbern bag nicbqufammml&ufen?e
Secabe Sinienim Reicye ver Wahrheir xmrﬂ@ ‘Dorfonte
Denn, bis_dain hlied diefe Sfpepnitt'nn LapBgee
m wunb biﬁlbagm ﬁmnte man aucban%h @run.f; a$
mwgeﬁe(lt feyn. laffen, " weit, berfelbe dod), mit, Ben: aga"q-l-
dellinien in_enger %erﬁmbu;ég fiepet ; . wgd, - u.x i}gn
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tago 1 ol edite. Lanberts

: gwtfeyen Parallellinfen uhd gufammenlaufeiven. Siiefithe
‘@vange bejeichnet.  TWas man fih nu, um fic) véh
‘Der Ridyeigtelt urid Bedentbarleit des Grundfages sis
‘vecfichern, noch fernes-vorftelle, torime irieines Eradpe
"teng barauf an: Man fiellt fich) CF, AB nad) ber Props
XXVIN ober XXVIIL al$ nidtgufommeniaufend vor,
‘und gedenft fich eine jeDe urdy den Wintel BCF gejdo -
gene gevade sinie CD'1ind fo weif min, dag, fo flein -
“aird) ber Minfel DCF feyn mag, notfivendig DBEC
"o BCD'< 180 ®r. ift; und demnadh dee Bedingurlg
~ "bes Btundfages Geniige gefdyiedr. Soll man fidd. nun
“bie Solge,. dag CD,BD sufammen laufen, ebenfalls bot.
ftellen: o told ‘aliérbings ecfordert, bafman fidy dle
“Sinlen’ CF,' CD, AD' al$' gerade Linien ‘vorfielle.
‘Ourdy diefée Borftelfung erhalt man, D3 CD verldrie
gext, fidy nidje ntie von CF {mmer veiter: entfeent, foide
“becn audy fich gegen AD bergeftalt ndbert, af fie biefelbe
nothrendig in irgend einer Eneférnung BD durdyféneis
“ben mmfl.  TWer fiebey dert Gitmourf mddyt, CD Tonute
“fiy vielleldht gegen AD auf ‘eine afymptotifche UArt ndo
’ ?em,' wi¢ 3 €. die Hyperbel und andre. afpmptotefdje
frumme Sinfent, beé &nert meines Erachtens das, was -
“man_in der Bernunfttéhre fatum quacftionis Geift,
“ober et weldyt bavon ab, Saf bey Lubliden nitht v
Beweifen, fonberri vou ver VotfEellung und der
. @edentbatteit der Sache vie Kede ift ; weil man
e Ruliden gan; fither juttauen fann, 9af er fonft feis
‘nen Sag nidye witde unter die Grundfdge geyaple
“ ober gefese baben, ~Rémme es aber avf die Votfkels
Tung der Dache an: fo febe i nicht, -wie fich by
ber Borftellung gevader Sinien Cinwiirfe von Hypets
Beln Hernehmen laffen, mweil man auf eine gan gleldre
Art wiiede ariftehen Ednnert, ob swo gerabe Sinten nidje
bergeftalt fdnnten aneinanber geleat werben, bdap fe
_inen Raum cinfdliefen; roeil es boch mic: jroeen Qléic’l_p :
. S : groje



 Bboonic der Pupallellindene:  Bg¥

_ groflen Ehfetbogen, wenn man.ihre Holung: gegen . eins
~ ander-felre, angeht, . Jcb-filhre diefes nur an, um Ju
jeigeny daB fich mic Vovausfepung von dev wirflichen
Borftellung der Sadhe, und wenn man, nidhe: fhledipin

- nue Borte fordert, Lullid’s Berfaheen rechefercigen
laffe; um fo mep, da fein Burtrag, fo viel mir befanntift,

- nod) bis dermalen weniger Scywierigteiten bat, alé. fidy
ben alten feit fLatlid’s Jeiten angefleliten Werfuchen, dig
Sadhe:anders vorguteagen, gefunden Haben, © SNan. Lany

. bieritber eine Furje und. febr bindig gefchricbene abademis
fche Diffectation von Hrn. Rliigel, nachlefen, twovin.die
tn foldyen Berfudien juviicfe gebliebenen Mangel und dfy
ters mit untecgeloufene logifche Cirlel, Liden, Sprim
ge, Paralogismen, unridytig gebraudyte und gratig anp
genommene Definitionen  und Srundfige: mit vielom
Sdyarffinn und vieler OMNafigung angeseigt werdben. - =

. §. 4. Ungeachtet, wie es qud).in diefer. Differtation

er3dbit witd, in gegenmdstigem Jahrbunbert verihiedey

we. foldyer gewagten. Berfudye im: Drudy Srransgelonge -
auen: fo ift dody gar Pein Srvifel, dages, Oefonbers in
Dentfhland, nidyt viel pwhreve folite gegeben Haben,
wenn YQolf, welder in enem Reitrqum von 40 und
mebe Yabren;: in Abfidyt auf die ferausgefommenen - geos
_metrifchen Scriften, Dux gregis war, und es allere
bings aus bielen guten Giedinden ju fenn perdideite; roemn
- X0olf, fage ich, vorbemeldte Schupierigkeit, (heils befe
for empfunden, vornehmlich aber in feinen Anfangsgrine
~Den mebr tiige gemadyt hacte, - Sefiteves Qdtte aus feiche
begreiflidyen Griinden eine Menge Schriften Haciiber yurs.
’Qlotfd)dn-gtbrad}r. @efteres mirde, fo viel idy mir die
Sadye vorftelle, felbit auf YOolfens Weltweisbeit einen
-febr mevtlichen Ginfluf gehabt Gaben,  Es liegt nidhe

~an bem, bag YOolf nidit -gany ordentlich wugfte, '_baﬁ

willticlidh sufemmengefegte Vegriffe miflen
scamiefen werden,. .»&gp,&r&,a fn feinen benden
: b3
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Weenunftlebren, und felbft and it feinen  Borberichten
Yon Der’ mathematifctien ethode, ein, und .ecliutert s
- durch Bepfpiele aus der Geomertie,  Jd) folgere aber
daraus; YO0OIf miiffe feine fbeﬁni:(m von den Parallels
Hiden nidhe als einen wilibiclich sufammengefeten
Degriff angafe@cn Daben, weil idh {bm jutraue, ecroirs
. e fonft auf einen Betveisiifrer Mglicheeit qedadyt, oDer

.~ oenigffens edirmert haben, -dafi nody etwas: gurief. b!e&

Be5: bler er Hatte Lublid"s Werfahren bm)bebdlun, aund
fo wire die Sdyoicrigbeit wie bey Lubliden in die Huw
gon gefalleni> Unterfudhe id) aber, marum YIoIf, obne
an etnas WBiflCarliches ju denfen, (i) begnige Habe, die

. Parallellinien aequidifiantes gu nennen: (6 muf idy

. berausfeBen; er Babe biefen Begriff nady foirier anderw
- Methode Begriffe gu ‘finden, * das will fagen; - dreechs
AbfErabiven ‘aus cinsehen Vepfpielen: gefunden.
- €Boh foldjen. Begrifien- unb- Definitionen fagt -er, daf
. fie feineg'fanern Berweifes bediiefen, - Jch:gebe ed jin
“Abet i Vovevide muBiman fodntn allesdings auch”
gegen bie: §&fen'vie Billigleit faben, daff mdn ihnen:vove
- qeige,: wole-man den: Begriff abfivabirt pabe. Sonfldite
e fich bip Sefev-das Nedy anmaffen, - fu wirnuthen, e
. mddyte ehs. Krinm fubreptionis worgegangen ober. mie
untergelaufen fevn,: Detin Beariffe, Lie man aus Bep
, Wclm dbfirafive, fnd in foferne ‘alfemal ‘aud) & pofte-
wiori; uad man fann fie nut dlgdann 2 priori anfefen,
wenn - fie, nadhdem nan-fie gefunden,” fite fich gedentlar,
‘Dag woill fagen, einfach find. . Wibrigenfalis muf man
die BDeyfpicle den fefern vormweifen, und von allen BDes
butfamPFeiten bey dem Abfrabiven Redynung geben, wenn
man allen Berbacht: eines: Vitii [fubreptionis von fidh
ablebnen.witl,  Wilfinger empfand bie Nothrwenvige
Feit Diefes Berfahrens fefie wohl, wmd war ebin. daduvd)
beffer als YOOIf fdb(t-im Stande, die wider bhe Wol:

. ﬁfd}e Welewoeishelt- erregren étbmicﬂs&itm metflic)- pu

vers



sXSdrieSer PoABGek - mgg
seminberd Q&Mri!oﬁcd;u mmfd»#’;jémhﬁ baf
DO0olf’: felbft -itt oo Saupefiden feinor: Grybew:Bets
qwitfelehren, 1o e thelts. vom. Défimdvar;: hoildigih
Jdwiftlidren Bortrage Dogmatifher: Sagé:anvelt;11e
Duchreenbigheis amd die; ¥re: aissf vl et
Madsdeucke. gejeigt bimp wie nibw tén Qedudn s,
isii fubreptionis - bey Definitivnen; - bie hutd Abfeds
'piten:gefunden morwyf im mwdgeibaﬂbew 'mm%
aﬁ!ebm muﬂ'e. SEEES BT At
‘e ‘3’”3' -
§ Sa Sbm'es “Wdre pyn. (m) m:beﬁa&imbn *mi- .
elieflinien fchlechtin,pid; angegangen, - . Den fodial
-man fith and) folche verasichnemvill:: fo. bmbm vorh puo.
metfidye . Unvoliftdnigheiten . gusiid; .. c%mol ﬁylt
ey, Rmy. Borgeichnendie geometrifie, Dhictes:  $Sh
dann ift es (hiechein ummbglicy, fie; bmcrfmmm-
endlighe fortsuziehen, - Und fo reicht.mai 3 pofterioni
Aund g dem 'Zlbjhmmnm aussiundipie Definition,
-obes hefler u fagen, ;die Mdgtichieic bex Sadye muf; ws
widesmpuniy;einfadeen opuden ermiekn werben, die fite
Jib grteefbar,find. . PO Dat vefireilig .diefe: Ber
tradytungen niche gemad)t SNan findet aud) bey, X!
folifie @Dyusen; o f): nide uoRewTich-{cliefien
-1afit) Do ev:den: Dgfinltionen gu viel- elngerduont, - whd
~aus ben. Brunde, defev. fie der Sacreigemndf singidye
- ‘tew.wiofite, Die. SdpvierigPeiten, . bie in der Sadhe. fiud),
- _in bie. Definitionen gebrache.Hale, ’Doﬁ fi¢ darin thepe
‘ventheils verftecteer, waren;t-als jonft-in dev. Sadye felbfk,
£onntewdn, fn Abfidt. auf die Parallellinien, menigﬁm -
.bareus fdyiefen,. Do infolhen Seiterr, -wo pine afiges
.meine Demonfirivfucdt. die Hevrfhendite TMode war, mefye
SBefeng;ive-baiaus. gemadt. worden, wenn: Volf in

" feirten; Wrifangdgrimden Dev: @Reﬁfmﬂ bm Euﬂtm

@o«mma@amnbatte. NI R
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7 E 65 «:M{cﬂcé’aﬂ.-wolf-ﬁab;;m DOrfinitionen
Jupiel eingevaumt, - Diefes ift nun Slebmelr in dek That

felbft; ola mis-avedfiicttichen Wonten gefdehen s und es

opourde-bey wieken iinvermerft Wade, Dafi. fie von ciner
Dadye. gav; beinen Degriff su: babien glanbeen,

- Aufern nidtides: Tlame decfelben definice.wury

DGt Seib aflen Gruntifagim-muiiten Definicionen
Qorgehen; -dbme poeicbe fienidht-follten Eonnen verftanben
werden. Dabep mar es nun fein Wunder,: wenn dev
©Sap, bofi- eine jede Definition, ebe fie bewiefen
it vine leeve &ypotbefe fep 5 wenn biefer Sag, den
HBuBLd fo genau wufite und fo-dardgingig beobaditete,
‘baiiber, wo nidht verloren glertg; Dodh febr bergefféh
wourde, - Jc) merle diefes Glee utn fo mefr an;  welt eg -
<bn Abficht auf dén>Bortrag, derphilofopbifcher Wiffens
-fjaften-féhe: nadyeheilige Folgew Gatte; ingfeichem, weil
1e8-ehen bas ifly wovin OOl als ér feine Thethode aus

" Lulliben abflrabirte, nody yuriict geblicben ;: imd it

-

~ “Yid), " weif-sben bie Parallellinien as augenfebelrilichite

DBeyfpiel gebm, daf cine vorausgefdidre Definte
o, bis fie nidpe Flfe exwicfen ot mite
oetpe, ) O S N A
v G, s it falfdh, baf Rullid irgend eie fitier
Ocefinitionen, epe er bie MoglichEeit ter Sache errvies
fen, anders als eine bloffe &yrdthefe gebraudse, obee
fie -alg ein categovifdres Principium demonfirandi
‘anfebe.  Der Wusorud per definisionem gilt bey Hm

it mehr als dev Ausdrut per byporhefin, Sielht

‘man audy genauer nady: fo nimmt e das Categoris
febe in feinen Sefrfagen nicht von ben Definitioners,
fendern -eigentlich und vornebimlidy von den Poffmdasis,

- 18Bon biefen gife es eigentlith, wem Cicero fages . Si

dederis, danda funt omuia,: 1 Unter- ben Grundfigen

finde id) vornehmlich nue den r.1ten, dec ele: pofitive
und die Figuren unmitcelbar betreffende Categorie ente
R : B , : A b‘
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e nm Mbﬂdﬁe iR audh: der Qingige, ‘Hen'may
ukbr!bﬂl {ten- laffens; Das Categorifche -darin follse
aus’ bm!oﬁnlahsémheth’tﬁc perausgebradye werdeit.

- Do whtlgen betreffen- groftentheils nur den Begrilf dee
Bleidbeit und ucglewbcm upd -gehdven: eben
darum, : weil fie Dnb&mnﬁbcgmﬁ'e betreffen, midyt.

0 ber Uigtevie, fonben cigendich ju der Sorm dee
%lm’ﬁ, sbie Rublid.in feingn Deweifen madye, un®
inaweldenfie immer:mieals Oberfage vorfommen. Det
121¢ Orundfag, D 3wWe gerade Linien feinen
Raum feblicfen, it verntinend, wnd wird von Lus

Bliden cben fo wie ber ote, daf das Bange grofice

" #fE ale fein Theil, bda gebroudy, .we ber Veweip -

apagogijd ift, oder die Wabrheit m Sages aus bct

- Unmdglidytrit des Gegentbeils ermiefen wivd,, - -

. 88, Diefes it num in einem furgen. S&umutfe bct .
@it per Sullidifchen. Metfode, unb jugleich basjenige
rooogn iy tn YOolf's BVernunftlehren wenig oder niches,

* in'feinem Perfahren und Boutrage febr oft das Gegene
 theil finde.  €So 3, €. glaubte YOOIf mit mehrern ane
dern, daff man die Schwierigfeit, bie LuMids 11ten
Grundfag druct, dadued) feben Fonne, wenn man feide
Definition der Pavaliellinien dnderte, - Sie wirtd abee
dadurdy weder gehoben, nody vermieden, nod). auf eime
gefhicee Avtjumgegangen, und gleichfam von Hinten ey
‘weggehoben, Cie wird vielmehr, wenn audy Alles riche.
i3 gebe, mue von dem Grundfageweg, und in
Die Definition gebradyt; und joar, o viel ich febe,
-efine Daf fie dadurdy leichter Fonnte gehoben rwerden, Jn

_-ber hat audg 13t by Lutlids Definition ebne Ricke

sfiche.auf feinen 1 xten Srundfag berveifen, . YDolfs Der
finition fingegen fann. entweder ofne diefen @rundfaf -
nichE  Deiiefen werden; ober wenn - fie bewiefen werden
a2 {uﬁ biefer ﬁrunbfae fo gut al sugleichy mit eve

mich. €s tomme -aber. sl%mditb auf die Definition

o $ - g

\ .
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- warnint an- DMarc Lane oo Gup; RULKDen Yiin; Do
{affen:; : wnmbd forwicd -marnin ber{Brop: i XXWH b
ka.u,{:'m' (bft anftats paralieide lineae Don Auge
drud linede fibinon caincidentes fegen.  TMaw roird,

- aus Betracytuny;Daf diefed pih mbsErodrdigerdtinflotd
ifb; . fodann-vori felbft darauf vesfatheri,: auf elwe: Furgeund
fdyitliche 2 enennuig - benfen; dder: foiden shriew,
die: njdit pufammen: faufery: . {o: ivfeb man fe: audh. aifbey.
deir Seiten:elingert, einen. Yamemyu geben! - b
man wivd - days nod) mehr verleites Merden, 1verr Man
iniSotgenden davauf verfalie; daf: eben biefeiéinien:rody
#berbies trrdiug: in gleidyer, Entfanung ‘von- eivanidée
. Beiben, . Dies:ift die eigentlidy fiwkhetifdye Wee yu: vero

" fabren; -uns-man denft babey. erft darn auf ¢ Ves

“nennung, wenn bie Sade Heraudgebradht und evirebe

fidh -geneg {ft; .xinen befonderr: Hlamen ju verdienen,

Beyfpicle davon Fommen in dev. Marhematl? angibiilde

Hot, und fo[(en aud) in afler: denen Wiffenfdafeerr, wo

~ aman 3 priori geben famt obet M gd;en gebeuﬂ,ﬁni&t
feltm feg. . - EEA IR

-§. 0. Dwﬂm, weld\cm {Eufhb’s t 1er. Grunbe

{as ebenfolls anftdffig war, forbert desivegen sinén Bes
yeig Davon, weil decfelbe, wenn man ibn umPepts,
serweisbar iff; < 3n dec Tat findet fid) detowenger
fehrte Sag in der Prop. X VIL-Libr: I, eroiefesi MMie .
£ommt c8 ebenfalls~gany richeig vor, daf es buy elnem
*@eundfage fir] fich Flar feyn nriffe, wos s mit demfels
.ben gerade ober. umgefebrt fiiv: eine ‘Bewanbenif?habe.
‘Denn, nad)-alfer: Seharfe betvadytet, : folf ein Grtindfg
-aus lauter einfachen, . undroaber fﬁrﬂd;?gebmfbar&%
- gtiffen befteben; nnd es muf, -0brund wiefern::fie mie

. einander verbunden werden. Fonnen, unmistelbar ans. ber-

. EBorfteltung ber Begriffe echellen,  So 4. & 'ift .ber
-~ -adite Cuffidifthe Grundfag, daf ausgedchure Brof
‘ :tm, mc auf. umnb«: paflen, - einandes - g'!ni;b

, nd;



: (Q\m ﬁbnmumc”ebngﬂn'kt fanre. ﬂéqudu')r
- ticfw Gds ot firer i’ gedenfbari was ift aberiwudd
en fo: fir (ub gedenfbar;: D4R er huv bey gerabe éinfen
unb Wirein Nigelelire ¢ile; . bey Figuren-abet nodyeine
Bifimminng, -undjroar diebon e Yehnfidfeic, 1w
- pwlommen mﬂ’u’, umm et hqm umgm@tt ommﬁbat
- fpwfoll.
- g0, um nau M udm atlgemctuin %madt\mgm
néaber ju ber Thiorie ber Parallelinien ju. fommen, vos
bued) ich foroolll die SdywierigPiiten deutlidy yu madyen,
als qud) fie su Geben gevenfes. fo. werde ich voverft den
elgentlidien fatum quaettionis fefle fefen. Die §rage
. felbft betrift nebmlich.erftlidy weder die abrbeit
nod di¢ Gedentbarteit dés Luklidifdyen Grimds
fores, - &8 fitto um ben grdficen Theil der Seometrie
"bisber ubel auiggefeen, twenn diefes die TFrage feyn foll
te. Ydy Habe in Abfidye. auf . die Bedentbavteit beo
veits’oben (§.:3:) angejeigt, nadh weldyer Ordnung fie
bey :dem Durdylefen. bes Lutlides entflehe.  Daf der
®rundfa§, dadurdh gugleich aud) alé wabe gedadyt wers
‘be;:ift fie. fich tlar. . €s wird aber die Wahrfeit beffels
Benaudy aus-allen Jolgen, tiein allen Abfiditen daraus
@esogen werden, - bergeflalt eriefen, - einfeudytend und
. methmendig, ‘dafi man- dlefe Golgen, gufammengenoms
sien,- aléf eine aisf dietfadye AHvtan vollftandige TYndu-
‘Ction anfehen fann. - - Sodann findet fid) auch bey vies
. len Berfudyen, bie man anficllen fann, um dicfen Srunde
.- fag su bemweifen, ~baf e, um bewiefen ju. werden, faft
. -mmer fidy. felbft verausfeft, und auf fefr diclerley HAre
-ten efne Jolge von- fich felbft ift,- auf Peine Art aber ums
igeftoffen. wird, - Diefes mag’ audy ¢in Seund mit feyn,
oarum SLullid denfelben, in Eumariglung-eines Bewele
fe8,. unter die Srundfige genommen; -Junal da e dies
jenrfge Definition gervaplet, die ofme Ricbficht anf diefen
r@tunbleg eceisbar war, . und. f d) mit emfelben a:n
L N A . unm f‘
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ut b Ochafwiviambngs
" onenitgelSarfien vevbiudentief, - Dt man: fiehe goty

offenbay, . baf feine Prop. XXIX;wo; biefer Grundieg
gebeondbt wird, vornehmlidd: nue.Dient ju beweifen, daf

‘ “i‘mﬂ penen-in den bmbm:'Ptép. XXVi ul)oxXW‘

_exmielme Pavallelinien,, Leine andevy:mehr gebe.  Rluly
in-tiefer Ybfidoe soict dadusdyeine i der Thor fefe bicks
nedide ausgefiille, weil man fid) ofne OMibe vorfiefien.
£anw; 908 niic nod) folche. Sintens qus:Dex Japl der. nidyts

€Fig. 1.) einen Eleinern Winkel mdthen, afs alle: Digjenty

. gen tinien CO, Cd, deven. Durdfehnist D, d gegeben

werden fidan, os. wifl fagen, Der cine endliche Ente
fernung von A pat,-  Denn, wenn man CF- um--Pen
Puntt € ferunter gegen D vrepis: fa mrecke Hri Profe
Baiftoer mit Rede an, daf i) der exfte Durchichuises
punbt-nicht angeberclaile, weil, wo man.ifn immer auf

AL bingus fessén:wofice, nodh ein: entfernterer. genomy

‘men werdent fann; - Diefes has abes meines Eradyrens
den Eifolg, daf, o die Winfel DCF, dCF fepr Elrin

"find, die Entferrumgen AD, Ad in umgefebrtcr Bers

$altni§ der Winkel DCF, dCF, oder einer davon nidrt
picl verfdyiedenen Funfrion derfelben, junehmen muiffen,
Dem in gerader BVerbaltnif der Winkel ACD, ACH,
ober einer Fimerion derfelben, tonnen fie deswegen nidy:
junebmen, weil fonft CF, auth wo DAC +AGF =180
@r, obet gar nody groffer ift, bie tinie AL.in-elner-ende
Hidhen Entfernung von A {dyneiden mitfite; weldyes der
Propi- XXVIHL ‘Libr. L bes Eytlides jurider wire,
Sideifen glaube idy nidye, Vafi fich die Eache auf diefe
“Net exdreern laffe; ungeachtet fichs, wenn die Socde eine

mal bericheige ift, leicht evweifen: (B, Daf mdn, "um

jevert Binfel DCF qu Halbiven,. nur-Dd = PG
«siadyen abe. . So.giebt es audy noch andee Arten, fidd
die Sadye vorguftellen; - Wer 3. ©.. die bepden nidhtpys
“fammenlaufenten $inien CF, ADD fo.anfiet, bof. f*&?‘
- . L

 gufammentaufenden avsiniditiefen: biicben, die mit GF



et e Paalidigios  t4
Bintel madith,. Vee == o ift: bet whd fitht becrifen
¢dnneh, bag jeve Sinfe Cd mit:Ad einen Winfel.mas
e, der'> oift, und daf Vemtath viefe bepdew. tinien
fithy irgendwo fdhneiben. Der Bewels-ift eben ver; won
‘burd) man seigt,- baf CDAS> CdA fey (Prop.. XVk

. Libr, IEuclid.), Berin dre§t” man CD umden Putife

C difrodets: fo wird der: Winfe .CDA immer fitiner,
un ‘endlidy vollends negacie, (bbaty CD iiber CF finanf
tdmme. €r muf demnadhy Wgend == o werden; und
Giifviefes in bec tage CF gefdhede, ‘folgt meines Gradh
tettd aud ber Votftellung, - daf AD, CF gevade i
tiien find, woinit dle Botftellung von.einer alymprotis
. feben TT8berung nidie befteben:fann. D5 fity:aber
" biefe VDetraditung vett negotiven” Winfeln, wmd-*von
fotdhen bie == o {ind, in das erfle Buch des Lullides
fihicte, das ift eine”gang anbre Frage, . bie nian leiche
veeneinien, und behatipten rwied, ein foldyer Bortrag: fey
mepr algebraifd als geomerrifdh, - - . .0
w76 b mag eb qudy geleen lafféns b roeefe
i ferner an, baf es bey den Schuvierigbeiten: fiber Biare
2Ud’s t1ten Grundiass vigentlich nuedie Jragesift, .06
Verfelbe aus den Lutlidijchem Pofulusis. it Jue;
siebung feiner fibrigen @rundfige in: viditiger
olge betgeleitet werden Eonne? .. Obver;. wenn:
didfe 'niche binreichend waren, ‘obifodann tod
andre Poffulssa odet Grundfdtse;: edet Wepdes:
tonnten vorgebradyt'weeden, die.mit dew Hue
Hidifdren gleichre Loidens hacsers;: und qus wels
dyen fein 11ter Grundfan evtvitfen werden

Wonnce?  Beydem evften eilerdiefer. Fruge: kamn,

mian nun son Allem, was ich irt Wovhetgebenden Yors,
fEellung der Sache geiiennt Habe; abftratuvew - Uny.
da Eublid’s Poftulata und dbrigen: Biihvidge: sinmal. -
mit Worten ausgedeiteft find: fo Lann und foll gefordere
werben, daf man fid) in dent Beweife nivgends auf die
S, o Sade

S~



Sudhe:fel6ft Gerufies fowdern den-Bewpis idwdiqus- fym
bolifd) vortrage.~— menn-er miglich.ift.. Jn diefer Abs
ficiesfind.€BuLlid’s Bofhulaca gleichfam wieceben fo vigle
algebraifthe Oleichungert;: die mam. bereits vor ficy. fary
und-aus welden X, y,.2, &c fevausgebradt werden
foll, ohne. da§ man -auf die:Sqche felbft suriicfe febe.. Dg
8 -aber nidir gany foldye: Jormaly find: . fo fann man
allardinigs: die Borzeichnimg einer Figur als einen Leitfas
ten, umbden BDereid Ju.fubren, dabey jugeben.  Hins -
gegen roiirde 8 bey:deny andern RGeil? per Jrage uges
weimt- fegn, voenn man-Dig: Detradygyg und Borftellung
~ ver Sadhe babey unterfagen, und ferdern wollte, . die
neuen: Poftalaca und :@rundfage miten, - obne an. dia
Sade ju benfen, und gleidhfam aus dem Stegreife. ges
funden witden. - b fehe aber apdyni), wieman-ges
- gén Bubliden: billiger-ift, went -man feinen . Gryndfas
veervivft; obne die Frage dariber fo gu flellen, wie. idy
fie.gu Anfang des gegemmwartigen Paragraphs. geftels
babe. Denn ba Lublid feinen Sag einmal unter bie
Grunbfage vedynet s fo fefst- ev unflreitig dabey die. Vory
fietlung:ber Sadye voraud; .und man fann.es b, 4
~ trauex; .0af. er, ‘wenigfteris in Semaugelung, des nel,
bermalér gurfindended. Bortvages, Dden feinigen mit, Biga,
wuftin gewdplt fabe.” - Jdh gweifle aud) nidye, . dap
&usetid nidye’ felbit folite.ouf Mittel-gedadye-Haben, . feie

neri vited Grundfag nutee die $ebefafe.su-bringen. - Moy
aigftens. Fommen im erften: Budpe-feiner B lemente einiz
8¢ Spuren bor, rovaud s fid) nitht undentlidy abnph
ek tafe. - Wie-leicht folge 5. €. feing-Brap. X VI auB
- Propl XXXII, wétin bieft einmal evwiefen ift! Yndeffery

bersdift Eublid jene befonders, vermuelichy ursu jeigen;

tolé toeit fidy, - ofne Jupichung des stfen Grundfopes, et -
t’vaf{mmqw’%iu&m vines ‘ipiangc(s.- Beftimmer (dfe, |
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\ ' eodieRiopididsdn! s
- &) Peteag'einiger Silec, vie (k WSetragies

~ tevdent tonnen, -

R L RS Y.
© - Otady ber Beftfehidy effen, was i U6 anf den
rten Guttidifthen: Geimbfap' eigentlic). bie Frage: it
EbtmbE iy min bie THeorfl der Sadye- Mot vorrragen
- Sy rodedegber erft ten 3ten Adfdnice: didker Hbhandlung
bagu widmen, inswijden aber einige Sage:beybringen;
' bie fid), obne RidTSE- auf-Siefel Toeorie” fir fich bes
tradyten lafen.  Jch feGe daben véraus,: va§ man wiffey
Sbee ockitateris ohnd IMie finden Poritle, weldje Sige
in Dem erften Budpe der Cuflidifchen Eleniente von-defs
fen 1xten Srundfage abhithgen;  dag 3 ‘E. bis auf bie
Propéfie: XNIX, Al s8he Sujiehung biefes: Grunds
faies. elrdfen et ot D dm aber bidyum: Erbe Yihg
mittelbar ober unmittelbar davort ablydnge, - tefin :Had

fonders die Beftimmung dir' Sumhe. Ber 3 Winkel =

¢ines jeben“itiangds‘,"'t(‘nt"ﬁ@s a8 don Paraticlogtibms
‘men, Rectangelr urid Ruadrateit ‘Gefage wird, getdrts
Fri b Yolgendiert B’ tragt eilid hin 1nd toies |
Dbt ody-¢irtige ©ase vor, - bik 'woM feinem 13ter Grundd
fage unabpangig-findi! - €8 'ind aber aud) vieks vori e .
nen, ie auf dicfem @)rmb[d@'e Bertiben, von ber Art, bafi,
wenu fie file fid) evwiefon’ werden foren, fie den Bes
weis.bes Grundiages (Bft nach fich siehen, fo, daff:
man if e Ate Gey oM Auffuchen ‘eines: Beoeifes!
-file diefen Ctundfag ehr ol Eine T Hat, - s madi!
anfangen foune. - So 504 {ft man’ mit dem Beweife
bes Orundfages bald fertig; werin man, ofine Suziehungs
eflelbirt; erivéifen‘Edtin; bag in'jebem Telangel dié Shum.
rite e’ 3'Bintel jrobén pecyten Winbefii gleich ift; dafl
eiiyé girabe finie entroeder 'won feiner odervon allen Pa!
raflelliyien burdhfchultten' iberde ; wf.m: Da cs unnds’
thig. Ift; bug, was LULLD in feinen ecften Buche opne!
&gieggnig"b‘e&fntm OHihidfdbes erwiefen, bior von nenent?
l..' 1 e . N ‘“
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Hreeneifen: fo.werbe id) daffeibe als befanns. vers
eGeh, und, o' es ndthig, ie .‘))Eoﬁnﬁtibum,"%i i :1 '
droude, citieen. 7 B

. §e 134 @6 fep pun (Figs L)ACB ein in-A redtivinf.
(chter Triangel; und, indent man vie Seite AB ver..
Lingert, siche man durdh G jede Sinie ECD, welthe AB:
fchneide s foroied bie Summe des beghen. pigen” Tinbet
-Des Iviangels. . - ST
.- - ACB.{ ABC > ACD,
wd.  ACB+-ABC < ACE e
feon,  Denn erftli) mache wan FCB == CBA, unb,
#iehe FCG: fo-ift o S
L ACB4-ABE=ACF}. -~ . -
und die Sinie GF lauft mit HD auf feiner ©eite jufants.
men, (Prop, XXVIL) ' Da-nyn CD mis HD gegon
D jufammen faufc: it ... .

v ° . ACD< ACF; . .o
bemnach auh ACD < ACB§- ABC, . .
ober ACB+ABC > ACD, . 4 -
Geenee trage man AD aus A in H, unb siebe HCIbuueh.
H,C gerade, Oa nun ICH mi¢ AH auf der Seite H
sufamuentauft, FCG aber nidye: fp ift wiedermny ’
C ‘GCA>HCAj.: - -, . ..
. und bingegen . ICA >ACF, 1. 1.7 4. .
Run it ECA =ICA, .- I '

geil, wenn man die Figur uqd) bee Sinie. AC. jufame
menlegt, ECD auf ICH fallt, Demmcy it . - -
S . ACF< ECA,

b bafer audh “ACB - ABC < ECAL - . .
L .14, Diefer tehrfas jelgt hun genauet, toie weit
suan mit ber Props XVIL. Euclid. in Abfiche auf i Be,
fimmung dee Sutnme der drey Winfel eines Triangels,
puriie bleibt, Denn einmal ift bey jevem redypoint:
lichten - Triangel ACB -Diefe Summe gedffer, alg die,

Sumae, weide entfleht,. wep man ju 92 .@fo.?fi.fb;n
| v “ o’

\
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" fpigen Winfel ACD abbire, Singegen it fie Heiner,
‘als die Summe von einem vechten und jedem ffumpfen
Wintel ECA.  Eben bdiefes gilt von jedem fehiefwinks
lichten Trtangel bCA; jedodh) mit dem Uinter{chied, dof
‘bie Summe feiner dbrepy Winfel grdffer, als jeder pige
Wintel ACD doppelt genommen, und Hingegen Fleines
afe jeder flumpfe Winkel ACE, doppelt genommen, ges.
funden roird, Man Lann fih aud) leicht verfidyern, daf
‘das Mittel aus diefen beyden Schranfen genau 180 Sr,
ift, weil ECA 4 ACD == 180 ®r. bemnady das Mictel
davon go &r. und das Doppelte von 9o Gr.== 180 Br,
4ft.  Feener findet fih, daf, wenh D weiter Hinaus,
3 €. in.d genommen ricd, die beyden Schranfen eins
. anbder, jede-um gleich viel, ndfer fommen, und fubh da-
Per dem Rictel gleihformig nibern.  Endlich fann
‘man fic leicht wenigftens vorftellen, bdaf der Winfel
DCF befto Fleiner witd, je weiter man den Punft D
‘von A Dinwegridt.  Und eben dadurd) erhalt man
‘Sdyvanben, die ungemein nabe jufammen treffenr; und
‘man fann baraus fdliefen, baf, wenn auch die Sums
ame bev dren Winbel eines Triangels nidyt genau 180
®r. feyn follte, fie dennod) bey jedem Triangel gar nidye
piel davon vetfchieden feyn tdnne,  Diefes ift aber audh
Atles, roas fieraus folgt; unbd e wird fid) dabey fchwers .
fidy welter gepen loffen. - Jndeffen ift dev Saf cben
nidyt gang unerheblich. :
© §e 15 3 werde nun nodh einen andern benfiigen.
DOie Summe der Wintel eines Triangels mag nun ge.
‘nau=2 180 @r, ober um etwas davon verfhicden fepn:
-fo fonnen wit diefelbe 3. &, (Fig. 11) bep dem Triangel
ACB = 180 - a @rabe fefen, Man jiehe nun durdh
-efnen der Wintel eine beliebige finie AD: fo entftehen
$ween Triangel ACD, ADB,- und dbamit 6. Wintel. Die
goeen Winfel C, B-bleiben wie vorhin, . A wird auf bens
De Trianael vereheilt; und bie meu bingugefommenen
Keip, Utag. dee iMath. Jabrp. 1786, 2, ¢, ¢ Wine
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.-SBinfel CDA, ADB maden. gufammen 185 @¢. (Prop.
XtV) Demnad) ift in benden Tviangeln die Summe
aller 6 Winkel nur 180°~-180°4-a.  Man bitte Dens
‘fen follen, fie wilrde = 180° 4 180° 4~ 2 4= b feyn.

- Bird von diefen Triangeln wieverum Einer; 3. €. DAB -
~durdy eine tinfe DE getheilts fo entftehen drey Triangel;

und die Suamme ihrer Winfel ift witderum nur = 180

.o 180 4 180 -2 Grade.  Falhrt man. weiter fore:
fo ! rdmmt gu jedem neuen Tviangel nur immer miederum
‘180 &r. bingu,  Man follte -allerdings daraus die Folge
-3iehen Forinen, 8 miffea=<ofepn. Denn da man
bie Sinfen AD,.DE, &c nady Delicben und nad) unends

Tid) vielerley 'lbmed;fdungm gieben Fann:. fo Edmme es

eben fo beraus, alg.wenn man in einer Stdbe .
: A_a+bx+cx’+dx+
- A Deftdnbig, und x veranderlich -fest. @cnn ba were

" .ben alle @oefficienten b, c, d, & == o; und es bleibe

. A== 2a,bas will fagen: gn jebem Triangel ift die Sums
- me der Winkel == 180°Gr.  Jdh fihre diefes nur im
Borbeygeben an, weil daraus erpeller, daf man -nodh

“ nidyt alle Mittel aufgefudhe pat, die Bd)mletigfcit ot

" Parallellinien ju heben, - .

 §-16. Sy finde ferner, dof Sr. Prof. Wuw
angemetfe hat, diefe Schwierigleic Lomme nicht fo wohl

- auf die Winlel, als vielhmehr auf die Brdfe der Liniew
und auf die €ntfernung ber Parallellinien an, Wenn

-3 @, (Fig. IM1) F ein vedjter Winfel ift: fo mag AGF,

- fo wenig man will, von einem teciten Winlel verfcies
den, unb.Eleiner af8 derfelbe feyn, und es (4Gt fich auf
GA fein Punfe angeben, aus weldyem nidye follten Pere
pendicularen auf GF gefalle werden fdnnen, - OO fih

- aber binwiederum durd) GF Peine fenfrechte Sinie FA jiee
Ben laffe, die nidyt audy GA .in irgend einem Punfte A
- durdyfdhneide, das ift allerdings eine andre FJrage, welche
llftbt bejabet nmbcn fann, bafcm man fie nidyt Mrzcm
ire~
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dire@e beweift, oder umgetebrt seiat, daff fich avé den
Puntten A der dinie. GA Perpendicularen AF auf GF

- fallen laffen, weldhe in jeder belicbigen Entfernung von

G auffallens  tiefe fich: aber fiur jeden Fall, wo die -
- Summe der Winfel AGF4-GFA < 180G, iit, obne

(it auf bie Grdfe der tinie GF. bemeiten, bex

. SBintel GAF fep > o, das will fagen, in ver That ein.
- angeblidier Winkel; fo vehe ich nice, wie man an der
WirflichEeit des Durdyfchneivens einigen Anftand Haben -
_fonnte,  Denn, wie fidh von felbft verftepe, fo falle die

" Brage, ob jwo Sinken fid durdyfdhneiven, gany weg, und

findet niche ftate, fobald fid) der, Wintel angeben 1afit,

unter weldhem fie fich bur(bfd)mibeny *Non entis nulla

funt praedicata, - .

§. 17. Nun l'bmmt, fo viel ich mic die Sahe vors
ﬁtﬂe, in bee Prop, XVI. Libr. I Emwas vor, das
Pieher bienen fann,  Dafelbft mitd, opne Ridjicht
auf den controverfirten 1 1ten @runbfag erwiefen, dafy
wenn Ab (Fig. V.) auf den Diameter AP emes irfels
fenfrecht gesogen wird, fo daf diefe Linie durd) den Ende
punfe des Diameters gebe, biefelbe auffer den Cirtel fale
le, ober den: et aufjerbaib in einem einigen Punfee
Beriibre; und daf jwifchen der tinie Ab und dem Cire
felbogen AB feine andre gerade Sinie fonne durdygesogen
werden, bie nicht den Eirfel in yween Punfeen, j. €,
- A, B, fdneide, -fo lange der Winfel RAD nidht flener,
afg jeder vorgegebene Winlel it. . Denn in diefem Fall
~ wiltde er == o feyn, und daber AB auf Ab fallen, bemts
nady nidye gwo, fonbern nur eine tinfe fepn. Der Bes
weis, den @uflid glebt, fomme fdylediehin darauf an,
‘baf die aus dem Mittelpunft O auf AB fallende Pers
pendiculare auffer den Civfel fallen, und demnady groffes
als AO! feyn mifice; weldyes feiner Prop. XVIIL Libr, I,
puroider ift. -~ Demnady fefe dlefer Peweis weder die

®rdge bes Diameters, nody bie thﬂc von AB, nod)
die
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die von der Perpendiculare, nod) die Werhaltnif jrols

fdhen AB und AP, fondern {chlechthin nur den @ag vots
aus, baf bie Perpendiculare auf die Seite bes fpigen
Sinfels OAB falle, und daf fie nidht grdffer als AO
feyn Eonne, fondern vielmefr fleiner feyn miffe, fo
gtof oder Flein alle diefe tinien an fid) audy immer feyn
mogen, ' : -
¢ 18, Fun [ape fichs weiter gehen und jeigen, daf,
fo lange BAD nidye Efeiner alg jeber vorgegebene Winlel
{it, auch AOB nidyt Fleiner al8 jeder vorgegebene Winkel

feon tonne, und demnady > o fepn mitffe,  Denn dd
BAb > oift: fo lagt fid) durch den Winfel BAD jebe
- beliebige Sinie AQ jiehen; und ed wird auth QAb > o
feon, Do demnad), vermdge bes erft angefiihrten Eue
tlivifhen Sages, AQ nidye auffer den Citfel fallen
fann: fo giebt e8 yoifhen AB einen Durdjfdynitrspunte
q. Diefes tdnnte aber nicht feyn, ‘wenn AOB Feiner
alg jeber vorgegebene Winlel ware,  Demnad) mu
nothroendia AOB > o, das will fagen, ein Winfel von
angeblidher Grdffe fegn.  Bey AOB = o wiirde BO
auf AO, und bemnad) AB auf Ab fallen; und fo wive .
BAb = o, der Borausfesung BAb > o yuwider. Man
fiebt ohne Miihe, daf aud) dicfer Beweis von der Gridffe
des Diameters AP und der Chorde AB gany unabhin«
gig ift; und dbaB demnach dber Durdyfchnitcswintel > o
ift, fo grof ober tlein AB und der Winlel BAb immer
angenommen witd, nur d0af BAb > o fen, und demnady
OAB ¢in fpiger TWinfel bieitbe, Da nun' OB = OA:
fo ift aud) OBA = OAB, und demnad) OAB 4- OBA
< 180 ®r. Eben fo, wenn Oq auf AB fenfrecht falle,
ift At = 1B, und OAr+4 OrA < 180 ®r. Demnady
mag bey dem rechten Winlel OrA der Wintel OAr, fo
wenig man will, Pleiner als go Grade feyn: fo ird der-
Durd)fhnitesmwintel AOr > 0, und dafer in der That -

¢in Duvcidnite feyn,
C §. 19.
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§. 10. Diefes iff nun jum Berorife des Sullibifchen

"@rundfages meines Cradytens mefr al8 Hinveichend, weil *

$inien As, Bb jufommen {aufen und iy Quechfchneiden.

e fid) leid)¢ eben fo allgemein machen (3G, Yy werde,
es aber Hler nidyt ausfifren, fondern nur bemerfen, bag,
nmm man OBD = ODB = ODF = QFD = &c
= OBA == OAB, umd BD := DF = &c = AB
madjt, biefcs eben fo viel ift, als wenn die Chorde AB
aus 'in. D, aus D in F, und fo weiter, im Cirfel Hets
umgetragen wird. Man wictd auf bepderley. Arten niche
nur Einmal, foudern fo wvielmal man will, im Cirtet
gan; herumfommen, weil AOB > o ift, demnadh noths
wendig aud) ein Nultiplum von AOB > 360] Grad,

- und, fo vietmal man will, grdffer als 360 Grad feyn

mug.

fidh auf rit angejeigte Ave die alcid)fdtlge und gleidhe
wintlichte igur GECABDFH jeichnen; und menyman

- fortfahre; fo wird man damit im SKreife, fo vielmaf

man will, berum fommen. Die Puntee G, E, C,A,B,
D, F, H, & werden famtlid) in dem Umfreife eines
Qictels liegen, deffen DMittelpunfe O der gemeinfame

Durdyidnicespunte aller Sinfen Gg, Ee, Cc, Aa, &cfeyn -

witd. Demnad) fomms aud) ficbey dle Jrage, ob Aa,
Bb fic) durchichneiden, - gleidhfam ju [pace und unfehics

liy vor.

. 21, @s giebt ferner molivere 'Xrtem einen Bes
eis des Cuftidijhen Grundfages fo weit ju treiben,
dag bas, was daran nod etwan guriicfe bleibe, nicht nur
ougenfcheinlidy ricdieig ift, fondern audy allen Anfecin
bat, Daf e8 nadygebelt, und der Beweis daburd) erginge
werden fonne,  Einige BDenlviele werden diefes aany
offenbar madhen, s fenpn (Fig.. V1) die bevden Win.
tcl aAB, bBA fpife und einander gleidy: fo follen die

!

$ 3 Man

§. 20. ©ind bemnady (Fig. IV) bie Winfel aAB,
- bBA elnanber gleic) und Fleiner als go Grad; fo lafe

-
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MMan madre bBC = cCB = bBA, undb BC = AB:
fo toird aABb auf cCBb paffen, wenn die Figur langft
ver tinie bB jufammen gelegt wivd,  @s werde ferner -
-AC gegoqen, und cCD == dDC-== cCA, und CD-=
CA gemadhts - fo wird ebenfalls riederum aACc auf -
‘dDE€e paffen, wenn man fid) die Figue [angft der tinie
cC jufammengelegt vorftelle,  Man ziehe ferner AD;
und wenn man eben fo fortfdbet, wird aADd auf eEDd
paffen.  9Man Eann aud) leidyt beweifen, ddP bep Q, R,
S, &c rvedyte Winkel find. Ddf aber von den Winfeln
CAB, DAC, EAD, &c jeber doppelt fo grof als bev
- nadchft vorbergehende ift, das ift jroar wafhr; allein obne
bie: vorgdngige Berichrigung des Eutlidifdyen Grunde
fages wird s fich) Tchwerlicy erweifen laffen. Dody ich
werlange Dierbey nidt fo viel. s wicd mir génug feyne
_ oenn obne Busicbung des Euflidifchen Srnndfes ers
wiefen terden fann, daf DAC grifier als CAB, und
_auf-gleiche Art EAD > DAG, &c fen. So weit fall¢
die- Sadye in die Augen; und an fidy betracytet, follce
e leiditer feyn su beweifen, daf unter den Winfeln
CAB, DAC, EAD, &c jever folgende grdffer ift, al8
_ Yenn man beweifen follte, jeber fey genais Toppelt fo
- gvo@, als der nadit vorhergehende,  Sollte es fid) aber,

* ofne Ridfidye auf die Schwierigleit der Pavallellinien,

- erweifen laffen, baf die Winfel CAB, DAC, EAD Der
Ordbuung nad) immer groffer werden: fo wird aud
“nothyoendig folgen, daf von den tinien AC, AD, AE,
&c-@ine anfangt aufferbald Aa ju fallen; mie denn Diee
fes in dem Veyfpiele der Figur beveits fhon bey der
" pritten biefer $inien, AE, gefchieht. Diefes hat aber den
@rfolg, Do die Sinien Aa, Bb, Ce, Dd, Ee, &c fidh
nothwenbdig in einem Punfte burchfchineiden, weldhte ins
nerbalb dem Triangel ADE fiegt. Denn fo mug Aa,
vetlangert, nothmwendig die Seite ED durdyfchneidens-
wnb efe diefes gefchieht, muf fie beveics fehpon DS ?‘;rq)‘.
. ' . famige
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fdmitten Gaben. - Daf aber alle bie $inien Aa. Bb, Cc, -
Dd, Ee, &¢ fih in Einem und eben dem Punfre durdys
fcbneiden, fofge.aus der Ast,. wie die Figur (Angft den
Sinien bB, cC, dD), &c jufammen gelege, morden, ofne
Misge ; fo, baf ich mich dabey eben nicht aufhalten weve -
de,  Dlan fieht vempady), daf Hier nur nod) su beweis
fen Bleibe, bap wenigfens bdie Winfel CAB,DAC,EAD,
&c immer grdffer werden,  Uehrigens. [e fichs ‘eben fo
wig vorbin jeigen, daf bie Puntee A, B, C, D, E, &
famtlidy in dem Umersife eines Cirbels tiegen, deffen Mits . -
telpunft der gefudyte Durdhfchniteepunte der &inien Aa, -
- Bb, & ift. \ T T
§. 22. Nodh ein Beyfpiel. . €8 foyn (Fig. VI
bie Winkel aAB, bBA fpige und einanber gleid), Mar -
siehe burd) beh TBintel 2AB jeve Sinie AT; und.es iff,
obne Suziehung bes oft bemeldten Cublidifchen Grunds
fapes, i beweifen; daf, wenn qus bder Mitte von AB
die Sinie Cc fenfredye aufgerichees wicd, immer der abges -
fdbnictene Theil SR Fleiner als AS fey.  Kann diefes eve-
wiefen werdens fo erhalt man dbamit fo viel, daf, wenn.
ST = AS gemadit witd, der Punft T aufferhald der-
tinie Bb falle, Lnd daraus lagt fid) fobann Derleiten,
‘bafs die Linien Aa, Bb einander nothbwendig durdyfchneis
den.  Nun 13§t ficy der Berveis auf folgende Art vors
nehmen; Man iehe aus A mit dem SHalbmeffer AB
cinen CirfelbogerrBd, und mii¢ dem Halbmefjer AC ele
nen Qirbelbogeri Cm. Da nun ABb < 90 Gr. ift; -
fo wird Bbden erftern diefer Cirfelbogen in gocen Punk-
,th B, d fdneiden.  Durd) Ad werbe die Sinie AD .
gesogen, und MD =AM gemadyt: Da nun AC= CB; -
foift audh Am = md. Folglidy: T
-~ AM = Am 4 mM.
Md = md — mM.
= Am ~— mM.
Demnadd AM>-Md, - '
‘ R ' - Mache
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7 Madht man nun MD = AM: o fallt der Purt D.
~ auflecbald Bb, ‘weil MD > Md ift. - Nun befrieeibe:
man feenee die CirPelbogen De, Mn' aus. bem HRitcel.
punfre A. . Und {ndem man durd) e die Sinie AE jieft,
und NE = AN madt: fo wird auf gleidie vt ermies
fen, dag dec Punlt E auffechalb Bb falle, -indem NE
> Ne gefunben witd.  Auf eben diefe Are- (3t fich mie
Riedung neuer Cirelbogen. Ef, Np weiter fottfapren,
Dag nun jeder andre Punft T, wenn ST = AS ges
madyt wird, aufferhalb Bb falle, witd leiche evroiefen. .
Denn es ift  As =sr ' '
Demnadh  AS=As}-sS.
g * SR ==sr — s§—Rr.
) . ‘==AS—2.5S8 '—Rl'o -

Und folglid AS> SR; -

und damitaud) ST > SR, I '

Dun bleibe noch su berveifen, baf bie, ber Ordnung

nad), gefundenen Sinien Ad, Ae, Af, &c ber tinie Az
- nidht nur ndber fommen, fonbern vaf Eine derfelben
anfngt, auflerbald Aa ju fallen. Die Sadye an fidh
ift vichtig,  Aber fie mug obne Jusiebung des 11een Cue
Elidifchen Grundfages erwrefen werden. RKann diefes-ges
fobeben: fo erbalt man auf allen aufferhald Aa falfens
den Sinien einen Punft, der eben fo wie vie Punfre D,
JE, &c auffechald Bb falle.  Unud gieht man aus diefem
Punfe eine Sinie in B: fo fat nan einen Triangel; wele
cher bie bepben Sinien Aa, Bb, und jugleid) ifren Durde
fchnittspunte in fidy (dblieGe oderumgiedt. Um nunaber -
gu beweifen, daf die tinien Ad, Ae, Af, &c fidy in Der
bat auf vorbemetdee Are gegen Aa nabern, und endlidy
aufferbalb Aa falfen, jiebe man AK mitten durd) den
Winfel DAB; und da witd es genug fepn, mwenn rian
geigen famn, Daff jeder der Winfel eAd, fAe, &c grofler
ift-als ber Winfel DAK oder KAB, Sum Bebuf diefes -
Beweifes 1t fihs nody fexner apmerfen, bdaf jever der
Puntee
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‘Punltee-B, D, T E, &c von Ccigleich weit entfernt it
Diefes Eann opne Miihe. ceidfen werden, voeil sibers
Baupt AS == ST, A€ == CB, unb inC ¢in redyeer- MWins
CBel ift.  Jerner 1afic fich aus bem WMictelpuntte A dee
+ @irelbogen kb durdy k gishen; undfo wird Ab < AB
 feon. Fun foll nod) bewiefen weeden, dafi, wenn man
- aus jebem ber Puntte D, E, &c 3. E..qus D, eive. Sinle
in b yiept, der Winfel DbA flumpf fen, und demnadh
“dle aus D an ven Cisfol kb zu sieende Tangente untere
Balb b falle, - Denn fo wird man pveen gleiche und dpas
~ Hidye ober quf efnanber paffende ‘imngd Aek. ADt eve
N balmt, und ba{m bie Winktel' -
o ' -eAk = DA(‘, =
- Demnady’  eAD =KkAr, .
und folglih =~ eAD > kAB
baben, b babe aber nidyt fnden fonnen, bag fi (b‘,
obne bie vorgdngige  Beridhtigung des Suflidifchen,
®runbdfages, erweifen liefe, vaf DbA > go . fens
- mingeadyeet es ofne diefen Grundfag evrveisbar ift, daf
© fidy durch) Cc eine Menae von Perpendifularen jiehen
faffen, weldye die $inte Db unter einem. fehiefen Winkel
febmetben, weil die aus D auf Cc fallenve Perpenditulare
== CB und demnady > Cb it,
" § 23, Um iefes nody ju seigen, fo fegn (Fig, 1IL)
in B, D vedite Winfel, und CB < DE.  IMan jiehe
die Puntte C, E durd) eine nerade Linfe jufammen, und
" vidyte aus dev Mitten von BD die Sinie FG fenfrecht auf, .
-$an madhe Dc = BC, und jiche Ge. . Witd nun die
Bigur langft bev Sinie GF sufammen gelegt: fo falle B
auf D, C auf ¢, demnad)y GC auf Ge; und es ift cGF
== CGF == IGE, Da nun EGe > o ift: fo find die -
SWBintet cGF, IGE, CGF famtlid) fpige, Demnach Ift
- quf dev $inie CE wenigftcng ein. *Dunft G gefunbcn. we
- diefetbe die Perpenditulare GF unter einem fehiefen Wine
tcl (cbndm. NT ) mwfo ngd) im- Borbengeben an b(?cg
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ich ber Sag umfebeen 136, indem mian, wenn COF 4

9o ®r. ifty leidyt peigen Pann, pa§ CB < DE fey, Demw .

wird die Figur lingft der tinie GF jufamimen gelegt; fo -
fatle ver Winfel CGE auf ¢cGF; und CB auf Dc. Da -
it FGC = IGE fleiner als go Oe ift: fo ift FGC
IGE < 180 ®r. © Demnad): EGe> 03 demnad) audy -
Ec > o, und ED % De, ober ED > BC. .
§. 24. Wiederum feyn (Fig. -VIIL) in C, c vedte
SWBinfel, und CB 5> cb, WMan trage CB aus- C in A,
und cb aus c in a, und jiehe bie §inien Ab, Ba, Aa, Bb:
fo lafit {ich be S{zur lang(t der $inie CH jufammenlbles
gen; und es wird A auf B, a auf b, demnady Ab auf
Ba fallen; und fo muf der Durchfchnitespunte diefer
bepben tinien E auf der tinie CH fagn, - Man madhe
- ferner CM == Ec, und CN == cb, unbd jiehe NM: fo
soerden die Winfel NMC = bEc feyn; demnach audy
NMC = AEC., Da nun auf diefe Ar¢ bie $inien NM,
AE nidyt jufammen {aufen, und CN < CA ift; fo ift .
nothroendig aud) CM < CE; demiadh) oud) Ec < EG,
Frdgt man nun CE aus E in H,- und jieht HI auf CH
fenfredht s fo wird HI == AC, und El = EA feyn. Da
‘demnad) audy HI = CB ift: fo darf man nur durd) E
dle $inie FEK fenfrecht jichen, unbd indbem man IB jieht:
fo witd manin K vecyte Winfel Haben, Denn wird die
+ Gigur langft ver finie FK jufammen gelege: fo fille H
in C, Lin B, und bamit Kl in KB; und e$ witd IKE
= BKE vemnad) == 90 ®r., und fo miffen die Winfe(
in G, fo wie aud) diein F, (diefe Winkel fon. Allo
ift audy bierburd) wiederum ein Punkt G gefunden, wo
die fenfredyte $inie GE mit Bb fchiefe Wintel madyt, s
ift auch wiederum HL < HI; folgli) HL < CB, Und
fo 1aG¢ fid) der Bereis fortfegen, Man fann diefenn
@Sag ebenfalls umbehren. € fey namtid) EGb < 90
®r. fo falle man aus jedem Punft B auf CH die Sinie
BG fenfrecht, und madhe CA == CB,  Aus A jiche
: 4 o : ~ . N
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mah Ab birdh E, und falle dus B die Qevpmbitulau
be auf CH: o wird be < BC feyn.. Denn feste man
bc==BC: fo winde b in I umd G in K- faflen , bems
nad) bGE == go ®rad fepn. - Und eben fo wiide bGE
> 9o Grad gefunben wetden, wenn man bc > BE -
fegen wolite, %eobes' tm &bingung bGE < 90 @v. ’
gumsider.

§. 25, ©8 feyn nun (F:g. IX.) in A redyte ‘Binfe{
unb DBA < 'go'®r, Die {inie AB werde, fo vielman
wilt, verlingert. Da nun DBA < go Gr. ift: fo falle
aus jevem Punte E die fenfredyte Sinie EF auf die Seite
BD D nunin A vechte Binbel find: fo it-EGA und
bamit.aud;‘FGH, < 90'®r, Demnad falle aus F die.
feutvedyte tinie FH gegen C.  Da nun DFE = go @«
fo 1t DFH < 90 ®r, Bieverum, da eBf < g0 Gr.
#it: fo falle aus jebem Punkt e dle fentrethte tinie ef auf
die Seite Bf, und verlangert mache fie egA < 9o &,
weil in A redyte Winfel find, Demnach falle aus f die
fenfeechte fh poifdhen Ag.  Da nun Bfg = go Gr. o
ift Bfh < go ®r, Der Anftand, aig ob ef verldrgest
mit. Ag nicht jufammen laufe, . Dat Diebey nidyts ju fagen.
DOenn da fh auf Ag wift: fo witd ufin defto ehender
' nod) Bfh < go ®r, So viel alfe aus jeden Puntten
“der $inie eE Perpenditularen anf DI fonnen gefallt were
den, fo viele fbiefe Winkel. DFh, Dfh finden fid) audy,
bemnad) allerdings unjdblice.  Diefes war nun, in
Abficht auf das ju Ende des §. 22, gefagte, ju beweis
fen. b babe 1brigens nidye fimden €dnnen, vag man
obne - Busiehung des Eutlidifhen E!runbfaén damit -
mmdd)c. ,

§. 26. Lief s fi i) aber obne biefen Grunbfag ere
* weifen, daB, fo- oft ein Winfel DBA < ga . ift,

audy jeber andere Winfel DFH < 9o Br. fen, wo audy -
immet der Punft F auf der $inie DF angenommen wird:
fo Eann aud) ofne vicle Mafe erwicfen mmn, baf aﬂc
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- Oepn man fefe, in der 3ten Figuc in F-fegen yedite
SBinfel, und CGF < 9o ®r, ~ Man made nady Des
. fieben BF == FD, .und vihte in -8, D, Perpenditulaven
auf. . Oper, indemt man den Puyft E nac) Belicben
animme; fo falle man aus demfelben, bie Sinle ED auf
FD fentredyt, trage FD aus F inB, unb ridyte in B bdie
Perpenditulare'BH dauf.  Wird nun- dle Figur langfk
der tinie FG jufammen gelegt: fo witd FB auf FD, BG

" . .guf Dc fallery;. unb es mwitd CGF = IGE == ¢GF fepn,

~ ®Ran fege nun, die Winfel ACB, AED feyn ungleich.;
fo find audd GcE, GEc, unb dbamit audy bie Seiten
GE, Gc ungleidh,  Diefes bat aber den Erefolg, Daf,
wenn GK dyrd) FG fenfredit, ober weldbes cinecle ift,

mitten durth den Winfel EGe gejogen wird, dieWinfel

" in K fcyief feyn wevden.  Damit aber wileden aud) die
- SBintel in D fchief feyn, 8 find aber vermdge der
Confteubtiony in D techte Winfel. Demnady geh es

nicht an, Daf man die Winkel ACB, AED ungleidy ~ °

fege; und fo mug ACB = AED fenn. Daimit erbdit
. man aber Ge &= GE == GG; ingleidhen EKG = cKG
== CHG == 90 ®rad, und BHKD ift ein Rectangel 3¢.
) (e@e viefen ofnebin fury vergetragenen Beweis nidy
weiter fort, weil man leiche fieht, daf derfelbe auf dem
®©age berufet, Laf man wo KGF, DFG redyte Winkel
find, aus dem fchiefen Winfel in K auf den fcyiefen Wins
fel in D fchliefien Eonne.  Diefes ift e3 aber eben, wogon
-~ pod) ein von dem Euflidifdyen 11ten Grundfade unabhine
giger Bereis gefunden werden foll.  Kann derfelbe aber
ge%mbm werden: fo erhellet aus dem eritaefogten; daB.
.bamit jugleich auch die Glcichheit der Winfel ACB, AED
unb die Winlel eines Rectangels ¢ beftimme und erdrtert

‘mo o -
f - (Die Fortfegung folat im nddfion. Sticke b, M),

v

.
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- vihLambert, Fortfegung.”)

v - 3 heorie ver Parallel : Ginien,
T
8 \ie Tpeotie ber Parallellinien, die ih Gier Ju gebow

- miv vorgenommen, finber ihre Stelle unmitcelbar
nad) bex Prop. XXVIIL. Libr, I ber Glemente des By,

Blids, ‘weil bis dabin der 1 1te Grundfag nidyt gebwancit

" witd, und audy bier nide gebraudyt werden foll. " Diea

fes beftimme ben Gefichtspuntt, aus welpem nachfolgens
~ e Ipeorie anjufehen ift;  und man witd fidy eben Dese
-wegen damit nidyt aufbalten, wenn idy febr befannte’
©age, wie j. €. die durdaus gleidye Entfernung dee
Paralleflinien 2 als unbebannt und fepr weifelpafe were
e anjufeben Haben.  Aud biefes habe ich nody voraus-
gu evinnern, dag ich nidye Olof gedente, foiche Sdge su- .
bereifen, fondern gugleich audy die bawider gemaditen
Sdywierigheiten deutlich ins it su fegen.  Daraus.
- wird fihs jeigen, daf fid) die gange Sadhe auf eine
brenfadye Hypotbefe reduciten [afic, von weldyen jede einee
"~ befonbern Theorle fabig ift, und rwovon gwo nur in ihe
_ xen entferntern Folgen umgefiofien werben onnen; fo
bafs auc) von den unmdglichen Hopotfefen aine 3ieml;(dyg
' ‘ ' . o . e
*) Der Anfang febt im jwenten Stiigk iefed Japrgarigs
L YN@.a37—164 - . . 0 L. e e

\
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ferr weeden, bis es fith jeigt, dag fie nicht beftehen. Anf
gleiche Art werden felbit von der rwabren Hypothefe meps
rere Sage ex hypothefi erwiefen, ee es (id) seigenlafe,
bag fie wirflid) die wabre iff.  Jn der Geometrie fhiew
i ein foldyes BVerfahren fehr unerwartet, Da es aber
- darin vortdmme: fo fann es jugleic) die Aet, mic phys
fifdhen Hypothefen umjugefen, twie. durdy ein Beyfpiel
erldutern.  n diefer Abfidyt Fann es leidyt feyn, dafidh
aus den_beyben lerigen Hupothefey mebhrere Folgen ziehe,
als es, blof um fie unjuftoflen, ndthig ware,

~ § 28. Daf fich auf einer ebenen Fldche gerade s
titen iehen laffen, die, fo viel man fie aud) auf Deyden
Sciten verlangert, nidt jufammenlaufen, wird durdy
* die Prop. XXVilund XXVIUI auffer allen Smweifel ges

fet.  SHingegen bleibe dabey unausgemadyt, ob ¢s auffer
den afelbjt angegebenen nidyt nod) andre giebt, ~ Und
felbft von denen in bemeldten bepden Propofitionen ermwies
fénen bleiben nody mefrere €igenfcbaften und Symptos
mata ju beftimmen. ~ Hiebey werde ich nun den Anfang
macben, o ST
6. 29. €8 fepn (Fig. X.) in A und B recyte Winkel3
ober, indem man AC durd) AB fenfredyt gezogen, werde
AB nady Belicben angenommen, urd der Wintel ABD.
¢benfalls = go ®r. gemadyt: o find, ‘vermdge etftbes
meldter Prop, XXVII, XXVAIL; BD, AC finien, bie bepe
derfeits, foviel man will, verlingert, niche prfammentar’
fen.  Ferner 146t fichs leidyt geigen, baf, wenn tie Fio
ur [dngs ber Sinle AB jufammengelegt wird, der Wins

}éi dBA auf DBA, ingleidyen cAB auf CAB, und dem.’

nad) Bd auf BD, und Ac auf AC falle, well in A, B’

“alles vedyte Winfel find, Die Sinfen dD, cC find dems

-nadh auf bepben Seiten des Stricyes AB einander durche
aus gleid) und agnlicy, fo daf, was von-der ¢inen Seite
' . T erwjes
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iiefen toird, ‘mit Benbealtung eben mmmm '
fgud) auf der andern Seite flatet findet, - . >

§ 30. So. @ "wen man. Ac=AC madn \mg :
ln ¢, T Perpenditularen cd;: CD aufeidytet; fo wir
cd—CD Bd=BD, ch.—.::CDB faom. o

§.31. @bm fo, mn 'Bd=BD gcmad)t wlrb, mb -
foan faflt aus d, D fenfrechte Sinien dc, DC aufcC: fg
' mh’b CA-—' AC CdB— CDB mb Cd --CD fﬂ)no 3

§. 32. Wicberum, ivénn mancA=CA, und dB=BD

“madyt: fo wird man ebenfalls cd—CD, Acd::AClJ, -7

“tinb BDC=Bde faber.

C 6 33 Weun es bemmub nod me{mre 'Z(ttm m :
nidyt jufammenlaufenden geraden Sinien geben follte: fe
wird diejenige, wo A, B rechyte Winfel find, immer wee

“ gen dec volltommenen ®leichheit 1nd Xebnlubfm m
bepden Seiten von AB etwas voraus faben,” Der e
ftand, daf dD, cC nidyt aufammcnloufen, 136t nody
unbeftimme, ob b(e €ntfernungen cd, CD immer gleidh
find, ober grdffer ober Pleiner werden: WBie bem aber
oud) immer fey: fo weiff man, daf es auf: benden Seis -
tm ven AB durdyaus einerley ‘:Befd)offenbut damit habe,

5. 34. Man fann aber audy veemittelft - fiefee -
_ §Binfel gerade &inden gichen, die nidyt gufammenlanfen;
unb da ift allerdings die Jrage, ob diefe nidhe von.dep .
erft betvaditeten Art verfdieden find? €s feon 3. &
(Fig. XL) bie Wintel BAC= ABE, ober FAK=EBA,
ober EBA+ FAB=180°:_fo folgt aus.verhin bemelds
ten Prop. XXVII unb XXVIlI, ba§ die- $inim ED, FC

ehenfalls nidyt gufammentaufen, fo viel oder wenig W :

die Wintel in A und B fepn. mdgen, - Wollte man _nun
aud bier bie Jigur (angs der Linie AB jufammenlegen -
’ .fo musbc man nichte Wtaﬁm\m qbalm, weil- teing

Sinfe
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A

. Sinie ouf bie ande und Pein Winfel auf den andern pafs
# = fen wirbe.  Und man wirde fodftens Bavaus fdilieffen’
fonnen, vaf fidy EB gegen FA eben fo, wie AC gegen
BD, verfalte; fo baf 5. €. wenn fiy EB gegen FA nds
beite, fich eben fo AC gegen BD n&{)cm wrde 3¢,

§. 35. PMan theile aber AB in jween gleidye Tpeile
AG, GB. us G falle man GH auf AC, ur8 Gl auf
BE fenfredyt : - fo wird man IG==GH, und AH = IB;

" und AGH == BGI erfaiten. Unb da AGB eine gcrabé
thaie ift: fo werdben AGH = BGl Sceitelwinfel,: und
" pemnad) IGH aud) eine gerade finie fegne  Da um.in
i 1, H redyte Winkel find: fo lafe fidy dle Figur ldngs
der Sinie IH jufammenlegen; und e8 wird El auf DI,
tind FH auf CH paffen. Dabdurdy (a6t (Id) -alje- btefe,
bermittelft der fdyiefen Winfel A, B, gegogene et von
nidt jufammenlaufenden geraben Sinien ouf dfe vorbin
. Betvadytete educiven ; reil bier in Abfiche auf IH eben
bas gilt, was bey der 10ten Figur in Abfiche auf AB ges
“fagt worden. Man Lann audy den Jall umechren. Denrd
man feGe, daf Anfangs ED, FC durdy 1H fenfrécdht rode
ren gegogen voorden: fo barf man nur [G=GH madjen,
tmb durd) G jede Sinie AB iehen; fo wird man a(lemuf
auth AG=GB, und GAH = GBI erhalten, -

§. 36. @8 ift Giebey angenommen wotden; taf i

' au8 AG=GB, GAH=GBI, wt H =[=g0 G, -
<uf ble Cteidhbeit und ’!e()nmbt‘at "der bepden Yefangel -

~ AGH, BGI fdblieen laffe. Diefes Pat Peinen Anfland. -
Denn man dacf nur den Winkel GBI dergeftalt anf GAH
tegen, baf GB-auf'GA falle; fo wird G auf G, B auf
A, uid BE aof AC paffen.  DNun 186¢ fidy aus G auf -
AC-nur eine Perpenditulave GH iehen, weil man fonfl
einen riangel mit jroeen redhten Winfeln erhalten wiwy

. be.  Demnady falle nidyt nuv dle Sinie BE auf AC, fone

tcm mbefonbn audy ber mm I auf ben W&uﬂs
" np

o)
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td fo find bie Tefangel AGH, BGI budhaus ‘auf eie.

_ anber paffewd. . ..
v §, 37. Uebrigens Bacte in"dem §. 35 auth fdjlechts
* Bin nur GH auf AC fenfrecyt gejogen und gegen I vers.
Ldngert werden fonnen. Denn fo wivde man AG=BG, "
‘GAH=GBI, unh AGH = BG1 gebabt faben. Und

bamit wére-ebenfalls GIB = GHA == 90 G®r. und GH
= GI gewefen.” .(Prop, XXVI, Libr, I, Elem. Euclid.)

¢, 38. Da demnach in Abfiche auf bie Sinie IH
. ¢bem das gilf, was in der 10ben Figur in Abfidye auf die
Sinie AB gefagt worden: (o find die finien ED, FG (Fig. . .
1 1.) in der That. nidyt ven einer von ben Sinien dD, cC
(Fig. 10.) verfchiedenen Art.  Dadurd) wird aber allers
 bings die Theorie der Parallellinien abgefiryt, weil die

Cigenfdyaften und-Sympgomata, fo fich in Abfidye auf
bie 10be Figur erweifen laffen, ofne Miihe auf die 1 xce
Jigur angemandt erden Eonnen, \ o

§. 39, Sch werde demnach gu der 1oden Figur joe
viicf Pebren, und bie Borausfesung, dafiin A, B redite
$Winfel find, benbehalten. Es fepn nuin in C ebenfalls
rechte Winkel: fo laufen erftlich aud) AB und CD nidye
gufammen. ®ie Frage fomme nun eigentlich auf die
. IBinlel in D an; und de miffen wir nothroendig brey
Hipothefen annehmen. ~ Dénn es Eonnte .

- 1° BDC = 90@r
. I°%-BDC > ¢o®r.. . |
. - HP.BDC < 90Gr. - .
fon..  Diefe drep Syypothefen werde i) der Ordnung
“nad).annehmen, und Sofgen daraus glehen. €8 wird
fidy jeigen, af diefe Solgen jiemlich roeit Eonn-n und -
"theifs miiffen getrieben werden, ege man auf ein Quod .
eft abfurdum ober Quod eft conefa hypothéfin verfallt.
~ er dritte . Augdrud Quod eft. contra Definitionem,

&eip3. og. b, ath. Jabhsg, 1736, 3. St P . oder
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ober aud) per Definitionem, tird babey gar nidyt Yoba
fommen, weil dbie Definition felbft weqbleibt, und,
. wenn man fie qud) gebraudpen wollte, nidyts beweifen

wirde,
Crfte .f,)x)potbcfe.

" §. 40, €8 feyn demnach (Fig. XIL.) AC, BD, AB,
CD gerade finien, und A, B, C, D rechte Winfel: fo
witd AB==CD, und AC=BDfepn. “Man theile AC
in AE==EC, unb ridyte in E die finie EF fenfred)t auf
fo LaBe fidy bie Figur fdngs ber Sinie EF gufammenfegen,
fo 8ag EA auf EC, EAB auf ECD fallt. * et man
‘nun, es feyn AB, CD nidye gleich: fo ift entiveder AB
‘< CD, ober AB > CD., Jm erften Sall mache man
Cb=AB, ‘unb iebe Fb: fo wird FbC’= FDC = 90
Or. ; demnad) werden in dem Triangel bED jween redyte. -
Winfel D, b feynr, welches ungeveime ift. (Prop. XVIL)
Demnad) fann nidht AB < CD feyn. - Ware nun ferner
AB > CD: fo wirde b oberhalb D fallen, und wiebers
um einen Triangel von jween rechten Winkeln ‘geben.
Demnady fann aud) nidit AB > CD fepn. Demnachy
it nothroendig AB=CD, _Und fo fdﬂr b auf D; und
e8 ift jugleic) aud) BFE=DFE = 90°, Demnad;aucb
AB==EF,  uf eben diefe Art roird erwiefen, daf BD
== AC fep, wenn man durc) die SMiccen von AB eine
fenfredte Sinie au[)t. :

§ qr1. @s fen toiederum (Fig. XIII, und XIV.)
AC, BD, AB, CD gerade Sinfen, und in A, B, C, D
redhte. Winkfel,  Auf AC nehme man jeden beliebigen
~ Punfet E, und richte aus demfelben EF fenfredht aufs

fo wird EF==AB==CD, und it F werden vedite Wits-
“fel foyn.  9Man- batbire AE in G, CEinI, und ridye
in G und I Perpendifularen GH, IK auf,  Sest man
mm, e fep EF > AB: fo macbe man EL=AB; und

; . fo
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-+ fo wirtx auch EL==CD feyn (§. 40). - Man jiehe HL, '

- KLt unb fo ift HLE = HBA == 9q @r.. Snglcichem
KLE == KDC == 90.Gjt. weldies Flar-erhellet, wenn

- .man die Figur ldugs den Siiien GH, IK sufarimentegt,
Hieraus folgt aber, in Abfide auf die 1 30¢ Figur, daf ‘

- HLK eine gerade finie fen, Da nun aud) HK eine gerade -

, Sinfe ift: fo wirden jwo gerabe Sinten einen HRaum
fhlieBen, weldyes nicht.angeht, Demmady fann L uicye . .
-untebalb, and aus glbidiem Grunde aud) niche oberhalb
_F fallen.«Unb fo miffew nothroendig EF == AB = CD}

. inbs in Fdedpte TBinbel feyn, ~ n Anfelung ver 14tept
. Slgue folge eBen Diefes, eil fich aus Sinem Puntt L
nidyt sive Sinien LH; LK fenfred)t auf EL sieben laffens
Demnacy muf Lin F fallen;.-und (o find in F. rechte
Winkel, und es ift EF= AB==CD. VoRT e

§. 42. Hicdurd) ift nun dle erfte Hypobefe (. 30.)
guireidyend daralrevifive, roeil alle Perpenditularen’ FE-
= AB, und in F redytwinklicht ifind, @bald irgendivo 4

- - redye Wintel A, B, C, D vorformmen, R

- § 43. @8 feyn tun wieverum (Fig. XV.) A, B, C; ’
~ Doreche Winfel, Durd) jeden Punfe K werde HKL
fehief gejogen,  Aus K falle KE auf CA fenfrecht; und -
~ 8 werde EG==EF nath Velichen angenommen, und fn
G, F Perpendifularen GI, FL aufgeridytet:  fo’ roeiden
‘bie beyden Triangel THK, MLK cinanbder glefth und dhna
lid) fepn.  Denn in I, M find recyte Winkel (§. 41.)5 = .
und IK it = GE==EF=KM; und IKH == MKL ¢
36.'37.)- ' -
- § 44 Da nun blerbey ferner Cl = EK = FM ift.
(§+ 41.):.fo find bie tinien GH, EK FL, jebe unr gleiy
viel langer al8 die ndchft vorbergehende,  Obder es it~ -
o EK = GH HI. . o
- . FL == EK <4~ LM==FKJ-HI,
Demnad FL =g GH < 2HL,. .
. : : Da § 45

\
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. & 45, SNam giehe ferner burch H die finie HIN auf
. Gl fenfredit. . Danun G, 1, K, E redyre Winkel finds
fo ift auds HN=IK, und in N find rechte Winfel (§.
- 41),  Dennady ift audy IH = KN (§. 40.). Und
bamit find die Triangel IKH, NHK einander gleid) und
. dfnliy, Demnad) ift der Winfel HKN =IHK =KLM.

§. 46, Sieraus folgt ferner, daff, aus mdd;eﬁt

.?unft k man auf GCeine Sinie_feafredyt fille, der Wine
¢l Hke==HKE feyn werbe, Denn ek, in m verldne

gert, burcbfd)neibet IK rechtwinflidyt; und ehen fo find
audy in n redite Winfel (§. 41.) Falle man femer ki
aus 'k auf IG fedbrecht: fo ift audy ikn = 9o Gr. und.
samitik = Hn, . DOempad) find die Triangel ik H,
nkH einanber gleid) und 5bnmb, und folglich der Wintet
Hke == HKE

6§47 fbarous wird. ofne Miibe dle Folge gesogen,
daf die Sinten LH, CG; gegen G verldngert, einanbder
durdifchneiden muiffen. Denn weil die finien FL, EK,
' GH, &c immer um einen gleiden Theil LM Fiirer wer.
ben: fo miiffen die Punkte L, K, H, &c elnmal unter CG.
tommen.  Daf der burd)fd)uittsmmfc[ beyder Sinien
. LH, CG jeben Winfeln IKH, ikH, &c gleidy fey, folgt :
‘ ¢b¢nfaﬂs ofme Muibe.

§ 48, Die Sadye [t fich nun folgenbermaifm ums
tepren. - €s fepn G, F, redyte Winfel, und- die Winlel
JHL, HLF fpige, a‘[m@inanber gleidy: fo wird jeder
Winfel Hke ==1HL=HLF fepn. . Denn man Halbire

. GFinE.. AusE vidte man EK fenfrecht auf; unb

- burdy K jiebe man 1K ebenfalls fenfredt:  fo ift-erftlich

GIK=FMK, und IK=MK. (§. 30.) Da nun IKH"

z= MKL, und IHK == KLM ift: fo finb bie Triangel
HIK, LMK -einandber gleidy und abnlich; demnach der
Wintel HIK = LMK ; demnad) ayd) LMK ==KMF=
" ge
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. 90&r. Danmm foldyergeftatt in I,M,G F mfm‘min. ,
- find o folgt fcblechthin.und durchaus Alles was vors .

bin (§. 43 — 47.) tiber die Jigur gefagt worden,  Jede
Winkel Hke find = HKE ; urid die Siriien LH, FG, gegen

G verlangert, fcbneibeqﬁd) unter einem Winfel, der deny |
- Wintel IKH oder ;ebem "IB(nt’cl sk[-l glefdy it

§. 49. | €s tann femer die Sade nody auf folgende

Art umgebebrt werden.  Man fege GE=EF. Jn G,
E, F, feyn rechte Binfel, - Die Sinie HL fey getade; und:
s fep FL — EK=EK—GH., 9Man ttage GH in FP,
und EK in FM, und 5iebe' KM und KP: fo werden bie

Winkel HKE = QKL == PKE, 'ingleidiem bie Wintel
EKM = FMK, und QKM="LMK, und LM = MP

fegn. Denn HKE QKL find Scheitefroinkel ; demnady

- find fie einander gleid), TWird ferner die Sigur fangs
= der tinie EK jufammengelegts fo fallt G auf F, GH auf

FP; demnady KH auf KP, und folglidy EKH auf EKP;

uind fo ift EKFl = EKP = QKL. Do ferner EKM

= FMK, und QK'VL_.LMK fen, folgt aus dem §. 30,

.wenn man fidy eine, mitten auf EF ervidhtete Pecpendifus
. lare, und.ldngs derfelben die Figur 5u[ammmq¢legt g

“denfr.  Endlid) ift PM=ML, weil ML = FL— EK,

. unb PM=EK — GH ift, unb’ ‘el votausgefest worben,

baf FLL— EK=EK —~ GHfep. un fage i ferner,

bap EKM, FMK redyte Winfel {ind, und folglicy damie

Alles gllt, xoas vorhin (§: 43. und folg.) dber die Figue
gefagt worden.  Der BDeweis, daf KMF ein recter

Winfel fey, grandet fid)-auf einen fehnfaB, ben idy im .

folgenden Paragraph vortragen werde, um Hier die Orde
nung der Gedanfen nidyt ju unterbredien.  Man fege

“bemnady, die Winkel in M fepn fyief, 3. €. KMP < go
. ®r.: fo wird KML 3 90 -G, feyn, - Daraus folge
- aber, baf, weil KM = KM, undb'ML == MP ift, der

aBmtel LKM: < - MKP- l'ﬂ). (g.reqq ) Diefes gepet aber
nidyt .

. ) .3 '
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nidtan. Denn vermige des vorfin ecwiefenen iff QKM
= LN]K, bemﬂad’;‘,> 90 @co; -und EKM = Km’ €
bemnadh) < 9o ®r. Danunalfo oo
7 QKM EKM -

“und bingegen QKL = EKP -,
ift: fo bleibt, menn man abjieht, -

o ~ LKM > PEM,

' Sefit man hingegen KMP = go ©r.: fo wird KML <
90 Gr. fepn,- Und damit ift audy, MKE > QKM, und
folglich, wenn man QKL = EKP abjieht, bleibc PKM -

" > MKL.  Da nun aber KMF > KML gefegt worden, -
undb KM=KM, ML=MP ift; fo folgt Dieraus, daf

- er Winfel. PKM < MKL fepn mifite; welches aber
mit dem erft gefunbenen PKM > MKL nidyt befteben
faun.  Demnady 1a6¢ fich weder KMP > 90 ®r. nody

- KMP < 90 Gir. fefen; und fo miffen in K rechte Wins
fel fepn. Da nun EKM = FMK erwiefen worden : fo
ift ‘aud) EKM =90 ®r. Und fo, weil inK, M,F, E -
vechte Winfel find, gile Alles, was §. 43. unbd folg. von -
ber Figur gefage worden,  LH, FG, vetldngert, laufen
auf der Eeite G gufammen, und durdyfchneiten fic) unter -

. einem Winfel, ber jeden Winfeln ikH, IKH, LKM, 2,
gleich ift. e o

§s 500 Der Sehnfags, von weldem erft die Rede
tar, ift folgender. Die Sinien KM, -PL (Fig. XVL.) .
durchfchneiden fidy in M fdyief; - und es fey MP = ML.
-Man giehe KL, KP: fo wird, wenn KML > g0 Gr. iff, -
LKM < PKM fepn.  Hus L falle Lq auf KM feufredhe;
und eben fo werde qus P die finie Pr durd) KM fenfredyt
gejogen, und pr==pP gemadyt. Da nun pMP =qML, -

PM =ML, unbd in p, q redyte Winkel find: fo find dle . -

Rriangel pM, qLM einander gleid) und apnlidy, (§.

36.)" Demnady it Lg=Pp==pr. Wird alfo durcy, .

1L eine gerabe inie gejogen: fo (uft diefe mic KM auf

Peiner Seite jufommen, Denn giehe man durdy Mﬁb{e-o ‘
. . -<hie
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Siﬂie MR auf KM fcn!mbt, unbd - legt die Jigur langs -
MR mfcmmm. fo fale p auf q, pr .ouf gL, und Re
" auf RL,  Demnad) find in R redyre Winfel.  Damie
ift nun fKM > LEM. - Da aber rKM=PKM-ift: fo
ift audy PKM: > LKM., . Unb diefes war ju beweifen,

§ 5r. Man fi iebt aug dem bigher gefagten, baf i
nidyt nur die wrfie Hopothefe und ifhre Solgen file fidy bes
tradytet, fordern audy einige andre gugleid) mitgenommen -
babe, weldye' foroohl bep berfelben gugleich ftate Habem
und eine Jolge davon find, als aud) diefelbe nady fichy
sieben, und in benden Q(bﬁd)tm, das will fagen, gerade -

* und umgefehre damit verbunden find, SMNan Fann audy
leidyt voraus fefen, bafi eben dabdurch die beyden anderin
Sopothefen febr .mertlicy eingefdyranfe und ndber bes
flimme werden; weil dabey nothwendig alle die Moge

- lichBeiten ausgﬂd)loﬁ‘en bleiben, mwodurd) man auf die
erfte Hopotbefe verfallen riede.  Uebrigens ift Doy ber
ecften Dopothefe befonders merfrotrdig, dag ein eingiges

- Rectangel affe andre von jeder Groffe und Werhaltnif -

. ber Seiten nad) fidy 3ieht; und daf ebenfalls ein eingiges

Reapeium GHLF (Fig. XV.), 1o G, F redyte Winfef

find, und IHL == HLF ift, foro! die Rectangel ‘als

jebe anbre Trapezia und gufammenlaufende $infen jue

Solge hat; und baf Alles diefes fidy ebenfalls einfindet,

wenn aud) nue in .Einem Foll FL — EK 5= EK —

GH iﬂo : -

Smte bt)potbefc.

$- 52. Da s aber bey Allem, reas dber dle erfle
- Sypothefe gefagt worden, unausgemadye bleibe, ob bies
felbe mdglich ober unméglich, wabe cder falfch ift:" fo
_ werde id) pu ber antern Hypothefe fortfhreiten, und ibre
" Gymptomata unterfuchen. . Dey diefer find in ‘A, B, G,
c (Fig.X.) red)te Winkel; BDC aber wicd flumpf ger
D4 fest.
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fest. Da'mun wegen ber rechren. Winfel in A' und' B,
© auf bepden Seiten ber Hnie AB, Ales eincriey Des
wandenif fat: fo witd eg, u(mbaupt betradytet, genug
" fepn, die Symptomata fir die eine Seite ju beroeifen,

undes, wo etwan bepde Seiten in BVetvad)tung gejogen
“mrben miffen, ausdricflid) angugeigen. , ‘

S 3. €s feyn num in ‘A, B, (Fig. XVIL) redyte
QBinM' und fo aud) in C,E, G, &c. - Der Wintel D
oder BDC fey fumpf: fo ift erfiti) DC < AB. Denn
man fege €D=—=AB, DMan Halbire AC und rithte die
Perpendifulare MN avf. TWird nun nad) Niefer die Fis
-gur gufammengelegt: fo fallc A auf C, AB auf CD3;

» bgmunach NB auf ND; und fo rodre NDC=NBA; bet

rausfefung mwiber, baf B ein" vedyter, D ein ﬁum-

+ pler Winkel fep.  Wollte man CD > AB fegent: fo
, murbe auf eben die Art erpellen, daf NDC < NBAfeyn

muﬁte, weldies nod) mebr dev Q!orausfegung 3umioet

wire, Demnadyift CD <AS8.

6 740 Auf ¢ben bie Art et[)eﬂct, baf aud) BD'<
A(E)t fen, wenn man mitten burd) AB.eine fenfrechee dinie
Fie
AT 3ern¢r, fo viel man aucb auf AG fen!mbte
Sinien EF, GH aufridytet, ober aus BH auf AG peruntete
fdllt, voerben fie famtlid) unter fidy ungleidy feyn; cber
“man finbet niche jwo, die einander gleidy wiren, €8
verfteje fich, dag fie auf gleicher Seite bes Stridyes AB
genommen werden..(§ 52.) . Man (e, s fey 3 E.
EF = GH. . Wird bcmnad) mitten auf EG bie fenfs
redyte $ine IK aufgerichtet, und die Figur langs berfels
ben jufanimengelegt : fo witd KF auf KH fallen, Dems
nady werden in. H redyte Winkel fepn, Damit ift abee
. audy D ein redyter Winfel. (§. 41.)  Da nun’ daturd
ble BVorausfegung umgefloffen wird: fo fann eud) nicpe
EF = GH feyn.
§o f 6o
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6. £6..C8 find aber nidyt nur-die Senffiride €D,
EF GH :burdyaus ungleid), (§. 55.) fondern: jeder vort
AB entferntexe ift Peiner als jeder ndfere.  Man fege
~ etfilidy, e fep EF > CD. Da mm audy AB . CDift:

fo-giebt es ywifdlen AC unbd jivifen CE not{)mmb

" foldye Perpendifularen, ' bie einander gleidy find; we

fonﬁ bie tinie BF fid) fprungéweife von AE entfernen
mifte, um in F wiederum entfernter ju feyn, als S)? -

D war.  Nun aber ift ein foldyes Enefernen dev Natue
der geradben finie, bie Oleicheit, der Perpendifularen
aberdem vorfergehenden §. 5 5 puwiver. Demnady Fann

" aud) nidyt EF > DC fepn. Danun aud) EF=DCnidhe
angebt (§. 55.): fo mug EF < DCfeyn,” Sft aber EF

' DC: ‘fo wird auf eben die Att evwiefen; daf aud) .

. HG <.EF foy. Dennt man fege, 8 fey HG > EF: fo
giebe: es gwifthen EG und gwifdien” AE nothoendig foldre
Sentftridye, die einander gleich find; weil “fonft bie $inie .
BH fid) fprungdmeife von AG entfernen nuifte,  :Jun

. Pdnnen aber audy niche goeen Senfftriche einander gleid
feon. ‘Ibemuad) gebt-eg nicht an, baf ‘GH > EF fen
" ®a nun aud) nidhe GH=EF fepn fann: (5. 55 ) fo ift
notbmenmg GH < EP.

§ 57 3:[) babe diefen %cmis auf das (Bcfc@ bee
@ontinuitat gegruitider, weil er fid auf diefe Ar¢ am fira
geftenvortragen (B¢, - Jdy glaube audy nidyt, daf er
‘Dadurd) minder evibent und fd)luﬁig fey, als wenn er auf .
bie Cublidifdyen Grundfdge wdre gebaut worden, Jns
 Deffen 186t ev fidh allerbings audy) darauf grinden. S
fem in A, B, E, G, (Fig, XVIIL) recfite Wintel, . Die
" Sinie BH gerabes (weldges fich pwar fiic fidy verfteper, -
aber der Umfldnde roegen evinmert werben muf) AB fey
groffer af$ EF undb GH; bingegen GH griffer als EF, -
Man Halbive AG in N, md EG in.M. Aus N, M,
mbte man 8)¢rpmbitu!arm Non; Mm auf, - Serner madhe

§. mau ‘
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iman Gb=="AB,und Gf = EF, unb jiefe nb, ingleidhenms
* fmbis in p verlangert, @nblid; piebe man ays p die
!mie pP-auf AG fenfrecit herunter; unbd indbem man QN -
“== NP, und RM = MP mady, richte man inQ, R, die
Perpendifularen Qq, Re auf.  Jch fage, s fey Qq = .
Rr. Denn, legt mian die Figur lings der finie Nn jus -
" fammen: fo fdle AB auf Gb, undQq auf Pp.  fegt -

" " man aber die Figur lngs ber $inie- M~ 3ufammen fo -

falle EF quf GF, und Pp auf Rr; -ober mr auf mp, wenn .
man MG auf ME legt, Demnad) ift Pp=Rr. Da-
“nun aud) Pp=Qq ift: foift Rr=Qq. . Das uebrige
bes Beweifes ift nun wie §. 56. :

v 58. ‘IBas nun erft in Anfehung bcr Eenfﬂrid)e
EF, GH &c (Fig. XVIL) erwiefen worden, gilt audh in
Anfehung der Winfel F, H, &c, ' Sie. find famelich
ftumpf, burchaus ungleicy, und jeder von B entferntere
‘3 €. H, ift flumpfer, als jeder uapere F. Daf fie fames .
tid ﬂumpf find, erbellet ofhne Miihe daraus, Vaf jede -
GH < ABift.  Auf bicfe Are falle AB (Fig. XV!H)
beym Sufammenlegen auf Gb, Jn b {ind, wie in B,
redyte Wintel, Und fo ift in dem riangel nbH der .
~ SWinfe! nHb < 9o Gr. Demnad) nHG > 90 Gr.
Daf ferner afle die Winfel BFE, BHG, &c von uns
gleicher Groffe feyn. mitffen, erbellec aus vem §. 48,
Denn_man febe 3. € BFE= BHG: fo find IFE, IHG
fpitie und einanber gleid). Damit aber laufen die Sinien
BH, AG gegen G jufammen ; und es ift audy IBA=IFE,
Denmad) IBA < 90 Br.  Bepdes der BVorausfegung
guwider.  Demnad) fann fein Winfel [FE einem ane
dern 1HG gfeich feyon.  Daf endlich) jeder entferntere™
. Winfel BHG flumpfer feyn miffe, al8 jeder nihere BFE,
- folgt wiederum aus dem Gefese der Centinyitdt, ‘Dcnn
" wéve BHIG weniger ftumpf als BFE: fo wiieden amtfcbgu
LF und FH notgmenbig ‘IBchI vorfommm, Qie gleidy
: , ﬁumvf
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fb:mpfmarm, und fo mncbm BH, AG gegm G gufams.
menlaufen, und in B gleidh fchiefe Winfel feyn. (. 48.) .
SDemnad) muﬁ durchaus BHG > BFE fepn. ). .'

: § 59. ‘.man fann bdiefes £e@tere aucdy auf folgmbe_
Art bemeifen. Auf HD, (Fig. XIX) nefyme man die
- Diftangen HG, GF, FE, EA, AB, BC, CD, &c gleid)
- unbd fo flein man will.  Aus allen diefen Punben ridste

man Perpendifulaven auf, und jiche RP durdy El redyte C

- winflicht: - fo wetden, unfrer jooten Hypotbefe jufolge,
die Winfel IMA, INB, IQC, IPD, &c ingleidyem . quf -
de¢ andern Seite die Winfel IKF, IRH, &c famtlidy ' -
ftunpf, und die auf beyden Seiten von EL gleidh entferne '
ten gleid) feyn. (§. 30.)  Man- jiehe nut-duedy M die
Sinie rp auf AM fenfrecht s fo ift-ebenfallg EiM =  MoB,
FkM == MqC, GIM = MpD, &c. . Da nun MIE ein *
rechtet. Winfel ift:. {0 ift . MiE, und damit audy MaB
und MNB npdh) mebr flumpf.  FNun ift MNB=MLG;
baber MIG=MpD nod mef)r ftumpf afs MoB.  Und .
eben fo MPD nody mebr flumpf als MpD; folglidh nody
viel mebr afls MnB, &c. . Serner, ba MKF > 90 @r.
ift: fo ift auch MkF = MqC nocy fiumpfer. Unbd da ~
MQC > MqC: fo iftauch MQC nod) viel mefjr fumpf,
_und Bamit dud) MRH =MQC, und um fo mehr nody
‘MrH, &c.. Man fieht leicht, daf auf eben'die Art ims
mer forrgefd)(oﬂ'en werden fann, und demnaxh die ‘IBm-- .
fel M I\ Q, P, &c befto mebr flumpf find, je mebr fié
“oon

" (Zamberts 3uran $11 6. 5% auf einem befonbtm %lam)
*) ,Der cigentliche Beweisd iff felgender s
+»BEE (Fxg XVIIL) fep ftumpfer alg B und H, Q)?au
" plege die ?ygur wie §. 57. ufammen®s fo falit F in £
wunter .- Fernce B in b uber F; (¢8 mag nun dbec
»odet unter Hfepn) Demnach find (eben o roie s,
’%ﬁ) Pp=Rr=.Qq; toelhes die Hypothefe ums
t, 16,0
.%luf cine &bnhd)c ert wird §. 69. oerfabrm
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. on [ enffernt find. * Daf eben diefes von jeben protfchen
M, N; Q, P, &c fallenden Tinfeln geite, folgt daraus,
: "bdf AB, BC, CD, &cfo ﬂeht ungmommm werden tﬂu-
- nen, als man.wifl, .

" & 60, €sift ferner. meatmn'trb!g, baf biefe in Eia
" nem fortgebende Wergrdfferung der fumpfen Winkel M,
. N, Q, P, &c nidyt neir von der abfoluten {dnge der Sinien
. EA, EB, EC, ED, &c fonbern aud) bmng“ﬂ: abfoluten
Ydnge bet Perpendifularen EI, AM, BN, &cabhdngt.
Um diefes nody gu seigen: fo: fenn in.A, B,C D, E
- (Fig. XX.) recite Winfel, und AB—=BC = AD=DE.

. Demnad) find, vermdge unfrer swoten Hypothefe, die

Wintel G, H, F, I fdmetic) flumpf; und ywar H> G,
und eben fo 1 > H; -bemnad) um fo meprl > G,  RNun
~ find 1 und G nur barin verfchieden, bag AE =AC dops
" pelt fo grof angenommen worden, als AD== AB. Man
fieht daraus, wie mit jeber -Berdoppelung die Winkel G,
I ftumpfer werben,  Eben diefes gilt, wenn aud) AE=

L AC fdyled)t(ﬁn nue gréﬂ'et als AD = AB genommen

Wit‘b. - (""
X N

- §. 61, Sn biefer {‘yigur tﬂ fermt AD > GB, unb GB
. > CH. §. 76.) Man trageCH aus A in b, unbziebe
~ Gh.. “fegt man nun bdie Figur [dngs der inie BF jufams
men: fo falit. GH in Gh. Da nun in D redyte, Winlef

~ fid: fo it Gh > GD. Demnad) audy GH > GB,
Da nun GB > CH ift: fo ift ym fo.mehr nod) GH >
CH. uf gleidye Aut wird man FI > EF finden. Sine
gegen ergiebt fid) FI < GF baraus, -vaf (F == IH, GF
= GH, und FGH < FIH it. So wird man aud),
. wenn man AG,GC jiebt, ‘dle Winfel DAG; GAB, GCB
einern Halben rechten Winfel gleid), und Bingegen AGC
=DGB > 90 G, finden. :1c. — Iy balte mich aber
Im) foldyen Folgen, bie leicht, noch woeiter fonnen getries

ben terden, nid)t mefr lcmgct auf, fonbern wyrde die
- Dbige
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Bisher (m'aebfm SHpothefe nun mbu‘uibctfmm ‘
eme gu;eigm botncbmgn. o

§. 62. ‘»Diefe widerfpredienbe @eitc ltcgt uid;t Blol o
barln .baf bdie von AB (Fig. XVIL) entferntern Senfs
' ﬁrid)g EF, GH immer Birjer werben. Denn man fénnte -

gebenfcn, baf fie auf eimafgmptotenmaﬁlge Art fich vers

Pirjeri, opne jemals' = ober gar negativ jn werdens
- $ingegen thun bie immer flampfer werbenden MWinfet
F, H mefe jur Sadhe.© - Denn daraus wird erbellen,
baf fidy BH gegen AG un%)f;agt ¢ben fo roie ein Cirfelbos
gen ndbern mulfite, Deffen Mittelpunte uncer A ift, und
deffen Diamete. bis in B veicht, . &in folder Cirfelbos .
gen nepmlich burchichneidet: nothwendig die AG, |
" @ben diefes witd fich nun'aud) ven der Sinte  BH ériveis .
fen faffen. . Da nun wegen ber recten Winkel in B, A
Bein folcier Durdyfebnitt fate baben fann: fo folge fie:
fidhy, baﬁ snfre groote. SHnpothefe dadurch werde ad abfurs’ ..
dum gébracht fepn, Die urt, mie bicfes geftbebm tann, -
ift nuy folgende.

§:63. € feynin A, B, (Flg‘ XXI .) redyte’ QBW&. ~
Auf AG nepme man nady Belieben drey Punfee E, F,
G, {0 baf EF=FG fet), ‘uhd ridyte -aug denfelben die
$inien EH, FI, GK fenfred auf:. fo ift-su beweifen, daf;
aflemal EH — Fl < Fl — GK ober FI — GK > EH.
«— FI fen, wenn die bisher betrachtete jroote Hvpothefe
wabr ift. Nun find, diefer Hopechefe sufolge, die Wine.
tel BHE, BIF, BKG nidyt nur flumpf; fondern es ift
BKG > BIF, und BIF > BHE. - 3¢t man demmnady
durd) 1 die finie LM fenfredyt auf IF: fo gebt fie unter
H unb 1iber K durdy; .unb 8 ift EL == GM. (§. go) ‘
®Ran madhe nun GN == EH, und giepe IN: fo witd,.
wenn man die Figur [dngs der Sinle F1 pifammentegt, -
FE auf FG, EL auf GM, EH auf GN, bemnady IL auf .

, lM unb 1H auf IN faﬂen, unb bie Winfel HIL, MIK,

-
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NIM werben gleidy fepn.  Da niyn BHE < BKG: fo
ift EHL > IKN. ~ € ift abee EHI=INK,” Démnady
CHEINK > KN, Damit aber.ift audy IK > IN. Tan
“madje [n =K, und siege Mn: o ift der Winfel IMK
=IMn. Demnad)ift IMK ﬁumpf ‘Demnad), ebene
falls vermdge der jwoten SHupothefe, GM == EL Fleiner
alg FI.  Ferner, da INGs=1HE ¢in fpiger ! ‘.IBm!’el ift:
fo ift nNM flumpf; und damit ift. Mn 3> MN. Csiff -
. gber Mn=MK. Demnach ift auch MK > MN und
. <ben fo, wefl MN = LHift: fo ift aud) MK > LH.
C ©emmad) GM—GK» EH—EL, .
Fun aber ift GM=EL. o
Demnad) GM—GK>EH— GM
- Csift aber, mmoge bes ecft erniefenen,
. FI » GM. o
' 3olglic() . oFl >2GM. C ; -
Demnad), wenn man addirt, .
GM+-2FI — GK > 'J.GM-{-EH—-GM.
LUnd folglich ¢Fl —GK > EH; ,
Obder : FI—-GK > EH—FI.
llnb diefes oav gu beweifen.

§ 64. Die ‘))erpenbitel EH IF, KG, &c /ncbmen
bemnad) nid)t etroan nur glud)formtg, fondbern immee -
ftrfer ab, - o Elein demnad) ‘auch die Abnahme fepn
- mag: fo muf, wenn man fortfabue in gleicyen Entfera.
nungen EF, FG, Perpendifularen au?}urtd)tm, bie Sume:
_ e der Abnahmen nothroendig einmal anfangen-gréffee:
als AB u terden, Und da diefed nicye gefchehen fann,
e$ fep benn, -baf bie Sinie BK, bis dabin verlingert, fich.
unter die ebenfal!s ‘verldngerte AG berabfenfe: fo wird.
badurd) offenbar-der Sas, daf BK, AG wegen der vedys.
ten Winkel in A, B nidt sufammentaufen,  umgeftoffens *

Da fidy aber diefer Saf nicdht umftoffen lafes fo falle.

o 5mot¢ J}t)porf‘)efe ing uumoslud)e. Sie wird abee
S )
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mod) blc[ unmittelbaver baburcb ungemmt, baﬁ bﬁ !inie
BK auf bepden Seiten des Senfifiridies AB fid) unter die
dinie GA berabfenfen, und demnady die 3o Sinier BK,
AG einen Raum f{dliefen miften. —  Safit, uns nun,

nod) fc@en, was aus ber ormm Jpppotbefe mcrben witd,

@rttte &f,)ppotbefc.

_ § 65. Sman fann nun nady der %«rad)tung b!e ,
‘fm)bcn erftcn Hypothiefen voraus vermuthen, daf bey bet
Britten immer fpigere Winfel und immet groffer mgrbenbe

' Perpendifularen jum Borfdyein Fommen rerdejt, Hins -

gegen (aGt es fidy eben Daber aud) nidhet voravigfeen, wié -
diefe: Hypothefe in Abfi d)t auf die Maglic)Beit werde ges

prilft werden Ednnen, 3 werde bemnad) bie Cad)e‘ o

befdreiben, wie ich fie sej‘unben Babe. .

- §.66. € fa)ﬂ wiederum in A, B, C, (Fig. XVIL )
unb fo audy in jeden Punéten E,i G, &c redyte Winfel &

~ fo ift bey der dricten Hypothefe der Winfel D ober BDC
. ‘fpige. (§.35.) Die erfle Folge, diewir daraus jiehen;
ift, 0aB DC > AB ift. Denn wire CD3=AB: fowiips
- be eben fo wie §. §3. folgen, daf BDC ein red)m Wine
* Lol ware.  Unb diefes mitcde der Boransfefung jumider
feyn, - Wolite man aber CD < AB annehmen: fo miivs
“be, .eny man die Figur langs der mitclern Perpendifus
__Yare MN jufamimentegf, A auf C, B aber iiber D' hing
*“auf fallen; und damit wirde NDC > go @, fﬂm, '
"~ mweldyes der Borausfebung. noch me{u guwider wave,

Demnad) ift CD > AB.,

§ 67. Yuf gleidye Aet ift aucf) BD > AC.

§ 68, Ferner find jede -andre ‘Derpenbftularen EF "

GH, nidyt nur grojfer als AB; fondern e8 iff feine der .
anbern gleic), und jebe entfermere GH ift gréffer als jede
nabere EF, S.Wan fese erﬁ!id), e fex) GH=EFR, Mie
' . ten
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lg'ouf EG ervichte manlK fehh'ccbt. fo find in K mlm :
SBintel ; und damic'find audy in "D rechte Winfel, (§:
41)  un ift aber, “vermdge der Hypothefe, D -ein
friger Winlel, - Demmadh [dft iy nidy¢ GH = EF.
_ feGen.  TMan fann aber ferner audy nidyt EF <. C feBen:
Dénn dba CD > AB ift:  fo wilrden riothroendig gvifchens . .
AC und ‘gijden CE Perpendifularen vorfommen, die
" einanbet gleid) wdren. - Da nun diefes tem erft ermiea :
fenon sumwider ift, und aus gleichem Grunde audy nidye
EF=CD feyn tann: fo ift EF > CD, - uf gleiche Are
folgt audy, baf GH > EF fepn miffe. Unb fo ift audy
Jede jroifdyen A, C fallende Perpenbdifulare griffer als AB,
und Eleiner al8 CD. &c.' 3 (abe hiecbey ebenfaffs wies
- Dexum role oben (5. 56.) das Gefes der Continuirde gea
© Braudyt. Wil man aber. licher den Beweis auf die Eu-
. Hidifyen Grundfdge bauen: fo Pann biefes auf eine ded
im.§, 577, angegebenen durdhaus afnliche Are. sefd)t{)cn. ,
Oenni man wird finden, daf fiie gegenmwdrtigen Fall, in
ber: 180en Figur, b unterhald, f aber oberhalb H, und .
.pamit auth p unte Fm Eomme, und babunb an bcm

©aie Qq=Rr nidyts gedndert mird,

60 ‘90 3“ xﬂf’ ng b“%‘ﬂ&( D’ F H &C (Flg.
XVIL): fo find hier Midxt nur alle fpige, fondern audh

o alle ungleid) ; und jeber entferntere H ift fpiger al8 jeder -
ndgere F.  Daf alle fpige find, folgt daraus, daflalle

Perpendifularen gréffer alg AB find, obne INibe, wenn
man, 3 . in Abfidy auf ben Winfel F die Figue fo jus
fammenlegt, daB E auf A falle. Denn (o witd F obers
Balb B fallen; und da in B redyte Winfel find: fo muf
BFE < 90 ©r. fyn.  Daf ferner nidyt jroeen MWinkel
F, H'gleich fpige find, folgt aud bem §. 48, weil die tis
nien HF, GE, gegen A verldngert, fid) durchfchnetden,
und in B fdhiefe Winkel fepn wirden. Da nun Ddiefes
er Borausfegung suwiber : fo Cann aud) niche F-BH&W

N . , L ’ ~ b. )
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" @nblidy Fann aud) nidht H > F feyn. ‘Denn wo Diefes
wdre: - fo wiltden gwifdyen BF und swifchen FH Witk
vorfommen, bie efnanbder.gleid) waren; und dgmit roiicde
audy F=H fepn. (§. 48.) - Demnac) muf H.<F fenpn,
MMan fann,. um diefes ofne Juyiehung des Gefees der
Continuitat 3 bepoeifen; eben fo wie §.. 59 verfapren,
wenn man in der 1gden Figue in i redite Winfel, und

iMA.< 90 ©r., IMA aber == 90 ®r. febt. Denn fo. -
twird EIM a='MNB fpige, und damit MnB = MIG
nod fleiner, und eben: baburcb MLG MPD nocb '
me{)r Eleiner. 1, :

, §. 7o. 'Z(us bem aber, Daﬁ die entferntem QBand :
§mmer fpt(ser werden, folgt nun ferner, daf die Perpen.

difularen mi¢ ter @nefernung von A (Fig. XVIL.) niche , \'

etan nur gleichfdrmig, fondern immer mebr grofer rers
ben, foDafi fih BE, verlangert, Yon AG, ebenfalls vers
langert, bergeflalt entfernt, bag die Perpendifularen gréf-
fer erden, als jede gegebene Grdffe. &3 feyn in A, B
(Fig. XXIL) redyte Winfet.  Man nehme nady Belies -
ben die Puntee E, F, G, fo baf EF==EQG fey, unt ridyte
_aus derfelben die Perpendifularen EH, FI, GK auf: fo. .
find, vermdge unfrer dritten Hypothefe BHE, BIF, BKG

fpige Winfel, und jeder folgende fpier als der vorberges

~ hende, it man demnach bued) 1 die dinfe LM auf FI
fenbreche: fo gethM oberhald H und unterhalb K durdh,
weil HUF < 90 O, ity 9Man madye GN = EH, und .
le{)e INn, - Da nun EL == GM ift (§. 30.): [o falfe -
N unterhald M, Und indem man dle Figur:idngs der
~ $infe FI jufammenlegt, - wicd IH auf IN, IL aber auf
M faucn und die Winkel LIH, KIM, MIN wetden
gleidy fegn. Denn LIH fallt beytn Jufammeniegen anf
MIN;, und LIH, g{m find Sdeitelmintel; - Da nuw
ferner. IHE auf ING fadle: - fo ift ING = IHE; dems
nad) audy INK == BHE: - Run aber ifi BHE > IKN;, -
© - Reipy Mag. . Yiath. Jabrg.1786.3. 88 3 dem:
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~bemnatf) ift ebenfalls INK > TRN, * Daraus folgt ‘aber *
IR >IN, 9Man made alifo In = IK, und ‘gicge Mn : -
fo ift Mn = MK, unb bder Winkel IMK =IMn ftumpf;
pemnad) IMG fplee. Dadurd) ift aber, ebenfalls vers

* moge dee dritten Hypothefe, GM > FI, unbd dbamit andh
EL > Fl, weil EL=GM ift. Da nun ferner INM
== BHE f{pige ift: fo it MNn flumpf, und damit Mn
> MN. s ift aber Mn = MK, MN =LH; deme
md) KM > LH; und damit. o

|  GK—GM > EL —EH,
tun aber ift . GM=EL.
Demnad) GK-—GM > GM—EH,
Da nun, vermoge des exft erwiefenen,

GM > Fl,
unb \ 2GM > oFI:

< fo iﬁ, 1enn man’ abddirt, '

" GK+42GM — GM >GM+ zFl—EH.
Solglich 'GK > «FI—<EH;
"ebee = GK—FI>FI—EH.
Demnad) wadhft bey gleidh 3unébmenbm Entfernungen
AE, AF, AG, die Perpendifulare GK in Hbfidy¢ auf FI

~ um ein mebrers als FI in Abfidyt auf EH.  Da nun
Diefes von jeben folgenden Entfernungen gilt: fo wird die
Gumme alier Sunapmen oder Jncrementen endlich grdfe
fer als 1eb¢ gegebene Grofie,

6 71. Dadunch fafle mun der Unterfibied- groifcher
einer geraben und frummen Sinie cben fo weg, wie bey
- ber gwoten Hypothefe. (§. 64.) Snbeffen, ba ¢s. Fcb‘ bey.

der gooten Hypothefe dadurd) erweifen lie§, da fich bie
$inie BK auf bepden Seiten bes Sentiirichés AE unter
die Linie AG ferabgog: fo fHat man bey der dritten, wo
fib BK von AG auf bepden Seiten unendlid) entfernt, -
nidyts dergleidyen su befabren. Es mady aber eben dies
[es @ntferuen, baﬁ, mnu man ;a nod) einen anbern Des
. _weis
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-toels der UnmdglichPeie ber britten Hypotbefe, verlange,
 berfetbe auf eine anbre Are gefunden werden mug, Sd
merfe injoifdben an, af vermittelft der §. 64 und ~o, -
~ ¢ine YMenge von Cinwendungen wegfillt, bdie man fenft
wiber die Parallellinien und beven von verfdyiedenen Geoe
aetern vecfudite Beweife gemadye bat. . Denn die.gange
- Sadie dmme auf die bisher betradyteten drep Hopothee
fen an, . Nad) ber erftern laufen bie- Sinien BK, AG i
immer gleicher Enefernung fort.  Nady der oaten durche
{chneiden fie fid) auf bepden Seiten von AB.  Nad) e
 britten nimm¢ ifre Enefernung auf beyden Seiten immep
- mefr ju, und wird gedffer als jede gegebene, Entfernung,
Demnad) fallen alle Einwendungen toeg, bie fich duf ein
“afymptotifdies Anndern ober auf ein afymptotifches Enes
fernen griinden riirden ; wobey nehmtidy die Entfernungen
EH, [F, GK, &c fid) einer gewiffen Grsffe immer mefyr
~ naberten, obue fie jedod) gu evveichen. * Cben fo fallen
aud) diejenigen Einrsendungen weg, mobey die swote Hys’
~ pothefe sum @runde liegen ober vorausgefest wiirde; wie
3 €. 100 ju drey rechten. Winfeln A, B, C der vjerte H
flumpf, Yemnah bie Summe > 360 Gr. oder in einem
Triangel bie Summe der drey Winfel> 180 Gr. ana
genommen toilrde, ¢ weil die jwote Hyporhefe an fi:
wegfdte, -
. §.72. Jn Anfehung des immer mebrern Enefers
awens; fo bey der dricten Hypothefe vorFomme, Fdnnte man
anfteben, ob die aus jeden Punften E, F, G, &e “aufges
gidyteten Perpendifularen die dinie BK alle nody fdjneider,
fo gro man aud) AE, AF, AG, &c annefmen wirda.
" Olun febe id) jwar nidyt, wie bey diefem Anftande BK
eine gerabe Sinie bleiben Pnnte.  Jndeffen wenn es audy -
godre: fo hat es auf die vorhergebenden Sdse Feinen Eine
flug.  Die Bergrdfferung, oder das Anwadyfen ber Pere
“penbditularen, fo weit diefe nebmlic) aus jeden Punren
H, |, K, & auf AG fdnnen gefallt werden, wirb badurdy
| ; ‘ . Y < - !\“bf
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n!d)t nut nidyt angefodyten, fopbem nocb um deflo merfs

liger. . Unbd eben Diefes findet auth in Anfehung der

Winkel H, I, K flatt, weldye badurd). nidyt nut 6is duf

einen beftimmren Srad, foneem »o[lenbs bts auf o ﬂeu
_ nev werben wiiiden,

- 6§73 B berbritten@wot{)efe ift in jebern Teians
gel die Summe ber drey Winkel Fleiner als 180 G¢.
 Da fidy jeber Trlangel in gween rechtwinlidyce gerfdllen
* 136i¢, weil bey jedbem nothwendig wenigftens joeen Wine
Pel fpige find: fo werde idy diefen Sag erfilidy von ven
redhtointiichten Triangeln erveifen. s fen ein folder
BAE. ° 9Ran jiee HB auf BA, und HE auf EA redyts
 toinfliche s fo ift BH > AE, und EH > AB. (§. 66.67.) "
-Qragt man demnad) den Triangel BHE in EaB, fo daf
BH in Ea,- und EH in Ba falle: fo fall¢ aB auﬁ'er[;alb '
“ABH, unb aE aufrerbalb AEH, SDemnacb ift oer

: ‘.ZBmfcl

' aBE > ABE,

‘und ' aEB > AEB,

Golglich, menn man abbirt,

“aBE - aEB > ABE-}- AEB,

&s ift aber die Summe diefer vier Winfel == t80 ®e.
Demnady it aBE <~ aEB > 90 ®r.

und -+ ABE<-AEB <90 ®r.

Solglidy ABE+4-AEB+- BAE < 180 (Sr. )
Die Beforgnif, als modten BH, EH einander nidhe
fdyneiden, bat bier ebenfalls nidyts ju Tagen weil, wenn
s aud) wdre, die Sinien Ba, Ea nur um fo mefr nod; auf-
feehalb BAE fallen wiltben,

 §.74. Stun feyn in jebem Triangel AGC (an XX.)
bie Winfel A, C fpige. Aus G falle GB auf AC fmf.
vecpe s fo ift
. AGB + GaB+ ABG < 180 G,
€GB + GCB - CBG < 180 G,
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Demnaeb bdie Summe -
AG(.+GAC+G(‘A+ABG+CBG < 360 @r. ‘
Cs it aber ABG4-CBG = 180 G, - e

' Demnad) AGC+GAC+GCA < 180 @r.

§. 75. Da in einem gleichfeitigen 'Irfangel ABC
(Fig. XXill.) die Winkel A, B, C gleich find : fo ift, bey
Der Drittes J)opotbefe, jeber berfelbm l’leimt alg 60 G,

4. 76. ‘Man siehe nun in einem gleid)fe{tigen Triani

ge( ABC aug jedem Winkel fenfredyte finten auf die ges
geniiber (tehende Seite;: fo mwerden forvohl die Winkel -
al8 die Seiten Halbive; und die- Perpendifularen Haben
_ einen gemeinfamen Durhfchnitespunte D,  Alles diefes. |

1dge fich burd) das Sufammenlegen der Figur ldngs jeder
g)erpcnbtfulate leicht eroeifen. Und eben daraus witd
aud; gefolgert, baf die Winfel in D famlidy gleich, und
demnadh jeber == 60 ®r. ift. Ferner, da der Winkel
ACG < GAC: fo ift aud) AG < GC, oder GC > AG,
Singegen wegen des redyten Winfels inG,ift AC> GG,
Demnah ift die Perpendifulare yoar Fleiner als jede
- Geite, aber groffec alg die Halfte einer Seite. '

: § 27, Man befdyreibe nun-auf BD nod) einen gleiche
feitigen’' Triangel 8D, D1 nun aud) in diefem, jeder
Binfel < 60 Or. ift; (¢8 verfleht fich bey der dritten
Igpvotbefe ) fo falle bie Seite Dd innerhald BDF, el

BUF = 60 Or. ift; und fo muf die aus B au Dd fals

fende Perpendifulare Bf aufferbald ABC fallen, . Deme
nady ift Df > Dg. @8 ift aber, wegen Bes redyten

Winfels in F, Dg > DF; bdemnadh, um deflo mebe Df .

> DF. D3 nin Df——t Dd=% DB=14# DA ilt: fo
ift #DA > DF, und DA > 2DF; demnad) audy AF
‘> 3DF, ober DF < $ AF. Diefes hat bey der dritten
Hopothefe ftatt.  Denn bey ber ‘erfen (dft fichs leiche
* ewvelfen, baf DF=J AF Jey. - Die gwote Hypothefe,

" - 83 - wobey

N



350 1L e .pemr. Qamﬁem

wobety AF <} DF fn)n wirde, falle an r d !mq. ﬂnb
bemnad) fann DF woenigftens nidyt grdffec als JAF feyn,

. 6. 78. Gerner ift, ben ver drittm Hypothefe, in
. jebem riangel KLM (Fig. XVL.) die Summe jroeenee
. Binfel LKM -~ KLM Eleiner al8 der auffen an bem drits
ten liegende Winfel LMq. Denn es it
* LMK LKEM 4- KLM < 130 @,
Hingegen 180 Gr. = LMK - LMq.
Demnad). LKM4KLM < LMq.

~ Und wenn KM = ML ift; fo ift LKM ﬂehm s bic
Hilfeoon LMq. .

6 79. Man fiehe leiche, baf fich auf biefe Xtt [m)
ber drirten Hypothefe nody roeiter .gehen afet; und daf
fidy dpnliche Sage audy bep ber gwoten finden laffen,
bod) mit_ganj ‘entgegengefegtem €rfolge.  Jdy pabe
. aber vornefhmlid) bey der dritten Hypothefe folhe Folge
- fage aufgefud;t, um ju feben, ob fid) nidht Widerfpriiche
“dufern wicden,  Aus Allem fah id), ba fidy diefe He

pothefe gar nidht leicht umftoffen taft.  Jd) werde dems
, nad) nod).einige folder Folgfage anfilfren, ofme barauf
3u feben, mwiefern fie audy bey der gooten Hopothefe mie
geboriger %etanbetung gesogen werden Ednnen.’ - Die
erheblichfte von.foldyen Jolgen ift, daf, wenn die drite
te Hypothefe tatt bdtte, wir ein abfolures
Maaf der Ldnge jeder Linien, des. JInhalts
jeder §lachenrdume und jedey towcrhcben Rdue
me baben rourben. Diefes {3t nun einen Saf um,
Den man ofne Bedenfen unter bie Grundfdge der Geos
metrie vechnen fann, und mwotan bigher nody Eein Menfd
gemeifelt hat, daf es nehmlich Bein folches abfolutes
Nlaaf gebe. Es madyte jwar XOoIf einen sebrfa
daraus, indem er bie Definition der Grdffe (Quanritas)
fo eincidytete, ‘baf er im . Folgenben davaus. hevleitery

fomue. Quantitas dan fed non per fe mtelhgn poteft.

' 'Iﬂlein -
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- Aleln blefer ic{)rfae mus, fo roie bie Definition, geandert

werden,” weil ¢8. unftreitig Broffen giebe, die file fidh

fenntlich find, und eine beftimmee Einpelr gaben, Bey'
- $inien,, %lad)en und Forperlichen Rdumen gile derfelbe

allecdingd ; und da glaybe iy nic, daf man, um ipn

i Der Geometeie angubringen, cr[l eine ‘Deﬁnttion baau ;-
, 3ut¢d)te mad)m muﬁte. L ‘

' § go. Um aber bie ¢rft ermabnte 8o(g¢ ju berweis
fen: fo fepn.in A, B, C, D, E (Fig. XX,) rechte Winfel ;
und es werden, Oey der dritten Hopothefe, G, F, H, L
- fpige, und goar H< G, und I < H; unbd eben fo F. -
< Gund I<F feyn. Jun fage ldb der Winfel G
~ f& bas Maah des Biercctes ADGB, twenn nehmlich AB:

- = ADft; unb eben fo fey der ‘IBmFe[ T bag YMNadf des
Bievectes ACIE, wenn AC=AE ift. Denn, mit Beys
Befaltung der Gleichheit der Seiten AB = AD unb der
-~ redyten’ Wintel ‘A, B, D, wird der fpige Winkel G [my
feierh andern Bievecfe paffen, als bey foldyen, beren
Seiten AB, AD bie abfolute $ange von AB, AD Haben.
SMan nehme 5, . griffere Seiten AE=AC, und mache
, it.E, C rechte Wintel: fo ift bey der britten SHypothefe,

der Wintel [ < G, Demnad) pafe <G nidye auf 1.,
MWdre AE=AC fleiner als AD —AB genommen roors.
‘den: fo wirbe 1 > G berausgefommen fa)n, und fo. ‘
wiirde G ebenfallg nicyt auf I gepaft haben. ' Demnadh
ift der Winlel G das abfolute Maaf bes BierecTes . .

ADGB, ' Da die Winkel ein it fidy Fenntliches Maaf

ben: fo dilefee man 3 €. wenn AB = AD ein Parifer
, und dabey der Winfel G = go Gr. ware, nur fa-"
gtn, man fofl bas Wieve® ADGB fo groff madyen, bis
ber Winfel G = go Gr. wirde: fo mwerde man die abs
folute $dnge eines Parifer Fues auf AB = AD Haben,

Diefe Folge bat etwas NReizendes, weldyes leiche den'

_%unfd) abbrmgf, die brjtg SHopothefe méd)re body ?a(gr
8 4. . epn !

’



: 33:1 | u. So() betm:. t‘am betts

" fem! 'H{!ein iy winfdte es, biefcs Q?ortbem ummb, ,

tet, bennodh niche, weil ungdbfiche andre Unbequemlichs
feiten dabey mit feypn wieden.  Die trigonometrifherw

. afeln wiitden unendlich weitldufeig; wnd bie Aehnlich»
feit und Proportionalitat der Figuren wilrde gany wege
faflen; . teine Figur tiefe fich andets als in ifrer abfolue

~ten Grdfe vorftéllen; um die Xﬁrommu wdre €8 abel

© U befelle; u, f.w.

§ 81, Jedoch les finb Argﬂmema ab amore &
inuidia du@a, Die aus der Geometrie, ' fo wie aus allen
Wiffenfdyaften, ‘gan; wegbleibert miffen..  Jch wende.
mich demnadh roiederum gu der dritten Hypothefe. mﬂ,,.
' Biefer ift nidye nur, Wie wir vorhin gefehen paben, in
. jebem Triangel die Summe der drey Winfel ficiner als

. 18 ®r. ober sroeen redyte Winfel; fondern ber Unters
. fdyied von 180 Gr, wadft fd)led,tbin nady bem Sladmu
raume bes ‘trlangels‘ bas will fagen: wenn von jween
‘Iriangeln ver eine elnen gréffern Flddbenraum bat, als
- ber andre: fo iff in bem erflern die Summe der brey
. SfBintel Eleiner als fie in dem andern ift.  Yd) werde
- biefen Saf fier niche o qusfiabelich bemeifen, alg ich ifn
vortrage, fondern von dem Beweife nur o viel anfilhren,
bof fidh das Uebrige baraus iberhaupt begreifen (aft.
-€s fey 5. €. in dem Triangel ACB (Fig. XXill.) ber
- Rriangel EFG, fo dag des $etern Cifen auf die Seiten
des erftern foffen. Da auf diefe Art EFG gany in ABC
~ift: fo ift ber Raum des erjlern unflreisig Eleiner als bet
Raum des Sehitern,  Nun'ift die Summe der ‘IBmEcl

T EFG+ EGF 4 GEF = 180 ®r, — 2. |
 EGA4EAG+ AEG=180 ®r. —. b.
-~ FGB 4~ GBF + GFB =180 ®r. -—C
~ FCE 4 FEC + EFC = 180 O, — d.

- Qine
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Hingegen = ; Yoot
.- EGA 4. EGF 4 FGB = 180®r.
* AEG+ GEF - FEC = 180®r. -
" 'EFC 4 EFG + GFB = 180®r.
Biehet man die Summnie diefer drey leftern Gileihungen
won der Summe der vier erftern abs fo bleibe o
CAB +ABC + BCA = ‘8°.®ro —3——\‘)—'6—('.

by

§

®a demnady Hier nid)e nur a, fonbdern a +btctd i

-von 86 ©r. abgejogen werden uf : fo fieht man, vaff

 fich ben.bem Triangel ABC atte Defecte 2, b, ¢, ddet
‘vier Triangel AEG, ECF; FBG, GEF gufammenfdufen,

und demnad bie Sumine feiner drey Wintel um fo viel
~ mepr Fleiner afs 180 O, ift, Kann das fleinere Dreyec?
nid)t gan in bas gedffere gelege roerden: fo ftebt etras
Pavon voraus, und diefes wirb abgefdynisteri und 'in bas:
. Dervorftehente des griffern Drepectes gelegt, und aflens
falls fo fortgefabren, bis bas nunmebe inheile gerfdnite

tene Fleinere Drened’ gany im ‘geoffern liegt,  Dev im /
grdffeen unbiedectt bleibende Raum wird in Trlangel gers. -

fall.  So viel.nun die Summe aller Winfel in diefer
_ Kriangeln Eleiner ift als’eben fo vielmal 8o Gr. um
~ eben fo viel ift bie Sunime der drey Winfel des griffern

worgegebenen Drenecfes Flelner als die Summe dev Drey. -

SWintel des vorgegebenen leinern Drepedes.

. § 82, Wern es b‘c;t)‘be'r dritten .ﬁobou()efe miglidh

. todre, mit gleihen und dphlidyen Triangeln einen grdfe
- fern Sriangel zu bedeten: fo witebe es fich dudy leidyre
' darthun laffen, Daf bey jedem Triangel der Ueberfchuf
" von 180 ®r. liber bie GSumme jeiner drey Binkel dem,
. Qladyenraume des Triangels proportional wéce. Sndefs
fen da fid) diefer Ueberfdyuf nad) dem Raame ridytet :
fo [dge fidy bennod) eine foldye Proportionalitit auf eine
aiidre vt gedenfen.  IMan fege 5 @, yween Triongels

Det eine habe doppelt fo viel Sgd)enraum-als der anbp} T

. 5 : e

\
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. ) mirb erﬂerer, fo viel man miﬂ' 5erfd)n(tten, boppc!tauf. ,
* Den andern gelegt werden Eomun. Und renn’ der -fleis
" mere um a Gr. in Abfiche auf die Summe feineér Wintel
- von 180 Or. abgeht: fo wird der griffere um 2a Gr.
avon.abgeben, —- - Sy werde nun nod) folgende Hne
" merfung bepfiigen, - Bey der zwoten .@ppotbefe Fommen
gan; dfnlidye Sdbe vor, nur daf dabey in jedem Trians
gel die Summe der drey Winfel griffer als 180 Gr.
wird, - Der Ueberfchuf peoporrionirt fic) ebenfalls nadh -
bem Flacyencaume bes TLriangels,  Hierbey fcheine mie
metfwﬂrbig 3u feon, daf die zwote Hyvothefe ftatt bat,
“venn man ftate ebener Tetangel fodbrifche nimme, weif
Bey dlefen forvofl die Summe der Winkel groffer als .
280 ®r. als aud) der Ueberfchuf dem Fladyenraume des -
_ Kriangels proportional ift.  Nod) merfrourdiget fheine
. e8, daf, was ih Hier von den fphdrifhen Triangemn fas
. ge, fich obne Ricfiche auf die Sdywierigfeit der Parale
- lcif'hun evweifen laffe; und Feinen anbern’ @runbfa{; vors -
~ dusfegt, alg baf jede durdy den IMittelpuntt ‘der Rugel

- gebenbe ebene Fldche die Kugel in jween. gleidhe Tpeile

“tfeile.. b follte daraus faft den Sdylup madyen, die
tritre Hopothefe Fomme (m) einer imagindren Kuge!fliche
vor. Wenigftens muf immer Etwas feyn, warum fie
fid) bey ebenen Flidhen fange nidyt fo leiche umﬁoﬂm

o Idﬁt als e8 fid) bey der grwoten thun lieh.

¢ 83. Was ich exrft von ben. Trianqeln Tagte, giff
* aud) von den viereficyten Figuren.- Weil jede fidy in
sween Triangel gerfallen [afe: fo betrdgt, bey er] Orite

o _ten ypothefe, die Sumnte der vier Winfel eines Biers

efes weniger als 360 Gr. und der Unter|chied ift dem

Stadyencaume des BVieretes proportional, €8 fepn nun
(Fig. XIX.) inH, r, G, F, E, A, &c redite Winel,

und HG = GF-—FF::EA = &c fo find bey ter

' itten .fgx)potbefﬂ Die ‘Derpenbafularcn Hr, Gl, Fk, Ei,

- AM,

\
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'FkiE, &c.immer gréffer, und eben fo wie bie Perpendie’

- ‘fulaten immer um mebr groffer werden,  Demnad) i’
- bie Summe dev 4 Winfel nicye nur immer Eleiner, fone
dern immer um mefe leiner als 360 Gr.  Da nun

bie Sinien rp, HD gerabe find: fo laffen fid) die fdmets

~ lichen ierece, ober fo viel deren hintereinanbder liegend .

genommen werden, in Eines 3ufammmne{)mm und da
.'Dle an einander fioffenden Winkelinl, k, i, & G, F,
E, &c imimer jufammen = 180 @r. find: fo rwerben
" bey jedem neu abdirren Wieree von der Summe der

- MWinkel 360 Grade meggemorfm. Und foift 3, €. bie

6umm¢ ber Winfel «

Hy 1, 1, G = 360Cr,—u,
H,r, k, F =3600r.—2¢.0.
H,r i, E =360 ®r. —3%—28 — ..

o ,.
« - o

- B, 1, MyA = 360 Gr, — 40— PB—2y =3

7 &e' &c . &c

Kann man nun damit immer fortfabren: fo witd nothe -
- toenbig folgen, daf man gulet auf Bievece, verfalle, in

* weldyen die Summe ber vier Winfel Eleiner als drey’
rechte Winkel find, @3 fey HrpD ein foldys Biered,

Da nun bereits in H, R, D drey rechte Winkel find: fo
it H+ R D+p >270 Gr.  Unb diefes fisht die

* Bolge, und mit derfelben entweder die gange britte Hypos .

thefe, oder den Sap um, daf dle aus'G, F, E, A, B,
& erridytete. Perpenditularen irgend aufgorcn, die $inie
‘5p pu fhneiden,  Allein, wenn auch diefes ware: foroiire
den die Ordinaten dennod) bis .ins Unendlidie wadyfen,

- und demnad) ber Raum bdes leften Wiereces fo vielmal
pen Raum des erflen HRLG faﬂ‘en, ‘baf die Summe dee
Winfel Fleiner als 270 Gr. wdve, ~ Jndeffen werde iy

darauf nidye beﬁeﬁen, weil man aﬂcrbings voretft dle

c T | T o -

s chom bet gmaﬂe[hnim. 355

AM, Bn,. &¢ nidyt nur bee Drbmmg nadh gedffer, fon) ‘
bern {ie nehmen immer um ‘mefr gu.  Diefes mady, - .
', baﬁ aud) der Jlachenraum, die Wierefe. HrlG, GIkF, -
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mctmutgung beben mufite, es modhten die miemfc gerds
e auforen moglid) ju feyn, wo die Summe dev vier
PWintel = 270 Or. wilrde.  Es tsmmt demnad) viels
~ mebr vavauf an, ob di¢ aus den Punften G, F, E, A,
"B, &c erriditetén Perpendifularen bie Sinie rp famtlidy
fhnelden?  Wollte man diefe Jrage auf die blofe Vors
- ftellung bder Sadbe anfonmen laffens fo fage iy nodhe
mals, daf babe ber Begriff einet geraben finfe gang
wegfdllt. Und idy roiirde, flate bes 1 tten, Sublidifshen
Grundfages, allemat lieber als jilr fich evident ‘annehmen,
~ daf cine Linie, di¢ die Perpendilulave Hr vechte
winflidyt {chneidet, und fich fodann 3. £, lings
der Perpenditulace Dp, obne diefe 3u fcbneis
: :em aufodes 3xcbt, eine gevade ium rcyn-
- “Fonne.
§. 84. Da es aber die Jrage ift, ob fich, obne Bub
 giebung_neuer Gruribfie, bie ritte Hupothefe vermits.
telft der brigen Cublidifhen Grundfige umitoffen: laffes -
fo Dleiben bey der gegenrodrtigen Betraditung riod) gween
Wege ju verfuden. Der erfle, wenn fichs aus der drite
ten Hypothefe felbft folgern lieGe, dah die Perpendifulas
ven Gl, Fk, Ei, &c-famtlid) die §inie rp fd)mwen mife
fen,  Kdnnte diefes geicheben: - fo miirde, vetmige des
borhin erriefenen, bie SHypothefe fith fetbft umﬁoffm.
dj habe es nidyt verfucht, weil e8 mir febr wenig wahes
{deinlich vorfam, und babey immer Ausflidyee bleiben,
- ®er anbre Weg ift, wenn fich crftbemeldtes Durchichneds
den qus den 1ibrigen Cuflidifdien Grundfigen Perleiten
aht.  Audy Gieriber babe id) nicdyes gefunden, das miv
vollig ®eniigen’ gethan batte; ungeachtet fich die Sache
~ vielfdltig auf folde Sdge rebuciren [dft, die gany aus
genfdbeinlich wabr find, &8 feyn 3 €. in A, D, C
(Fig. XX.) rechte Winfef; und man fteht an, ob CH,
DH fidy {dneiven, @8 fey AC > AD: fo trage man

AC aus A in E, unb jiehe EL auf AE fenfredye: fo ift
: / R erfts
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nﬁllda fﬁt fich ﬂar, baﬁ, wenn El, cl ﬁdy fd)mibqn,
der: iDurdnd;mrtH not{)meubig apd) (taee habe. Sef
“man_nun auf EC- einen glcidhfeitigen Triangel, wovort
jede Seite == EC find: fo wird EIC allemal mnerbalb

T dem gleidhfeitigen ‘Inangrl fallen, - Nllein den BVeweis.

Dagu pabe ich nidyt finden Ednuen. Hingegen fieg es fich
beweifen, DaB, wenn man den gleichfeitigen. Triangel’ .

umlegt, EAC gang in benfclben fatle, Mll man weiﬁ, :

) ,baﬁ A ¢in :ed}:et Winkel ift,

6085, Wiederum ey AB = ADj; 'in A D, B
redyte Winfel; und man fleht an, ob DG, BG fidy
fd)npiben" rdgt mait nun AD aus D in E, und bes

" febreibt auf AE einen -gleihfeitigen Qriange{' fo witly -
allemal der Durchfcynittspmee G in denfelben fallen,

Dier wdre nun nur ju beweifen, daf in jedem gle:d)fettl-.  '

gen Triangel jeder Winfel griffer als 45°, Das will fas
gen, groffer alg dec Winfel GAD == GAB ift.  Daf
jeder grofier fey alg der IWinfel GEA, wenn nehmlidy -
- AC== AE-gemad)t witd, das fann bey Der bmten pr:
potbe;c lei:bt erwiefen mrbeu. S e

- §. 86. iederum, . wenn man anflebt, 08 Ef, Ct_
. ﬁd) fchneiden:: fo darf man nur AG mitten durdy A 3&.

Ben, fo baf GAD .= GAB == 45 ®r. fep. Faltman

nun aus jedem Punft G eine fenfredie GD ‘ayf AE, undy
- man fann beroeifen, daf AD groffer als Bie $affee, ober
audy nur grffec .al8 £, 4, 2¢ von AG fép: {o roird der,

" Durdyfdynice I ebenfalls evwiefen feyn, well Al Pleiner

-~ @ls das 2, 3, 4, i fache von AE feyn wird. Daff’

es Flle giebt, wo AD > # AG ift, witd lefcht etmiefm. ]

§. 87. 3n bem Girkal . AC (Fig. XXIV.) feon AE,

EB, BF, FC, &c Octanten,  9Man giehe die BVierefe

| 'ABCD. EFHG: fo werben bie Durchichnittspunee I,
, L cbenfa(ls in ¢m¢m concentrifdien Civfel herumlies
g,

/

1
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- gen, und die. Winfel IMK, KML, &c. Octanten feyri,
Mangiehenun IL: fowird leid)t berviefen, baf MP > PK,
bemnad) MP > § MK ober MP > £ MI ift. Denn
ERK = 90 ®r, Demnach EKR < 90 Br.  Folglidh -

"IKL> 90 ®r.; IKM > 45 Gr,  Da nun IMK 45 Gr.

ift: fo iEPM > PK, Auf diefe Art Iafit fichs von jedem

. Qirtel auf einen Eleinern -flieffer. 'Man mitfite nue

~ dud) beweifen Fdnmen, daf, wenn man jenen, fo viel man

will,_vergrdffevt, diefer nidyt guriicfe bleibe.  Unbd diefes:
wird man erfalten, fobald man erweifen fann, daf ent.
weder ER =RK, ober aud) nur ER < 1K, ober ER <

RM, oder, ofne Ruc(icht auf den duffern Ciclel, der
SBinfel IKL ftumpf ift, : ‘

¢. 88. Man fiedt aus Allem diefem, daf, fo leiche
Bie joote Sypothefe umjuftoffen war, es nody gany im
Gegereheil mit ber dritten viel Haveer falte, Sy 11bers
@ebe nod) mefrere foldyer Berfudye; und werde nun(Fig,-
X1X.) AB==BC=CD ==&c und in A, B, C, D &c
vedyte Wintel, und AM=BN = CQ= DP == &c fegen.
Dabey find nun die Winfel AMN = MNB== BNQ ==
- NQG=CQP=QPD =&, jufolgeder britten Hypothes
fe, famelich fpige, und MN=NQ==QP=&c.  Daswill .
nun fagen: MNQP ift nidy¢ eine gerave finie, fondern
ein peil eines regulaven Bieleces, dag fidh in einen Cte.
el befchreiben [dft, Deffen Mittelpunfe unterhalb M auf
jeder der inien MA, NB, QC, PD, &c ift, (§. 20)
Da nun damit B, C, D, &c nidyt mebr rvedyte Winfel
feyn Ednnens fo roird dadburdy die Worausfe§ung und mit

Perfelben bie Dritte SHypothefe umgeftoffens

1L Q}od} _l .



